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 خليفتالحاج   ريم  المادة:  ةدكتور ◄

 المثالياث الأوليتعنوان المحاضرة : ◄       الحاديت عشرة       :المحاضرة◄

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه المحاضزة :  :المحتوى العلمي 

 تعزيف المثالياث الأوليت.-1

 تخص المثالياث الأوليت. مبزهتنان-2

 تماريه عه المثالياث الأوليت.-3

 

أنه أولً   عندئذ نقول عن المثالً  مثالٌاً فً     حلقة ولتكن   لتكن   : الأولية المثاليات تعريف

 إماعندئذ       بحٌث   من     اذا كان لأجل المثالٌٌن   فً 

               

أولٌاً فً   الشرط اللازم والكافً لكً ٌكون المثالً    مثالٌاً فً     حلقة ولتكن   لتكن   مبرهنة :

 .                 عندئذ ٌكون إما             هو ان ٌتحقق ما ٌلً   

وبالتالً       بحٌث         ولٌكن  أولً فً   بفرض أن المثالً  لزوم الشرط :  البرهان :

 ٌكون 

(  )(  )  (   )    

(  )أولً اما   ومنه بما أن     و     لأن  (  )أو        

عندئذ ٌوجد عنصر     وبفرض أن       بحٌث   مثالٌٌن فً     لٌكن  كفاية الشرط :

 عندئذ ٌكون     ولٌكن     بحٌث     

          

 أولً .  ومنه المثالً     وبالتالً     عندئذ ٌكون     وحسب الفرض لدٌنا 

 2البنى الجبرية  
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عندئذ تكون المجموعة محتواة فً المثالً  أولًبمجرد انتماء عنصر من المجموعة الى مثالً  ملاحظة :

 الأولً .

 عندئذ تعرف بالشكل :  مثالً فً   حلقة و   تعرف حلقة الخارج بأنه اذا كان لدٌنا  :تذكرة 

     *       + 

أولٌاً   الشرط اللازم والكافً لكً ٌكون المثالً    مثالٌاً فً   حلقة تبدٌلٌة ولتكن   لتكن   مبرهنة :

 منطقة تكاملٌة .    هو ان تكون حلقة الخارج   فً 

البرهان : تبدٌلٌة     تبدٌلٌة فتكون   وبما أن   أولً فً   بفرض أن المثالً  لزوم الشرط : 

) حسب مبرهنة سابقة     )حسب التعرٌف ( وبالتالً ٌكون لدٌنا     فإن   اولٌاً فً فً   وأن 

 حلقة واحدٌة .    ومنه       ( هذا ٌعنً أن         لدٌنا اذا كان 

 عندئذ حسب تعرٌف حلقة الخارج نجد أن     عناصر من الحلقة         ولٌكن لدٌنا 

(   ) (   )    

(   )      
 عندئذ إما               أولً فإن   وبما أن       أي 

                       

 منطقة تكاملٌة.    اي لا تحوي قواسم الصفر ومنه فإن 

     ومنه     اي       منطقة تكاملٌة عندئذ       بفرض أن كفاية الشرط :

(   )عندئذ       بحيث       ولٌكن لدٌنا   وبالتالً      

(   ) (   )    

 أي لا تحوي قواسم الصفر فإن  منطقة تكاملٌة    وبما أن 

                       

 . أولً  المثالً ومنه فإن                عندئذ ٌكون لدٌنا 

منطقة تكاملٌة هو ان ٌكون المثالً   حلقة عندئذ الشرط اللازم والكافً لكً تكون الحلقة     لتكن  نتيجة :

 .  أولٌاً فً  + *الصفري 
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 تمارين : 

 + *    و       لٌكن  (1

 .  هو أولً فً   برهن أن 

الحل : و حسب التعرٌف (   )       (   )  بحٌث       لٌكن  

    (   ) (   )  (       )    

 (     ) 

     أو    إما الصفر ومنه  ممنطقة تكاملٌة أي لا تحوي قواس  ولكن       أي أن 

{
 اذا كان           فان        

اذا كان           فان        
 مثالً أولً   

 .   مثالً أولً فً   برهن أن  +   *  حلقة ولتكن  (      )لتكن  (2

مثالً من خلال الجدولٌن )شرطٌن تعرٌف المثالً (  سنثبت أن   الحل :  

 

 

 

      نلاحظ ان  (المبرهنة في أول المحاضرة)حسب  لنثبت الأن أنه اولً

      أو       إما       بحٌث         ولدٌنا 

هو   )علٌنا اٌجاد عددٌن ناتج ضربهما ٌحقق باقً القسمة على             فإن       اذا كانت 
 الصفر(

 ٌتم المطلوب      وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

               هذا ٌعنً إما 

5 4 3 2 1 0   

0 0 0 0 0 0 0 

3 0 3 0 3 0 3 

3 0 + 

3 0 0 

0 3 3 
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 ( هو   )علٌنا اٌجاد عددٌن ناتج ضربهما ٌحقق باقً القسمة على             فإن       اذا كانت 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

               هذا ٌعنً إما 

 مثالً أولً .  وبكلتا الحالتٌن ٌكون 

 

 .   مثالً أولً فً   برهن أن  +   *  حلقة ولتكن  (      )لتكن  (3

: )وظيفة(الحل  مثالً من خلال الجدولٌن )شرطٌن تعرٌف المثالً (  سنثبت أن 

 

 

 

 

      نلاحظ ان  (المبرهنة في أول المحاضرة)لنثبت الأن أنه اولً حسب 

      أو       إما       بحٌث         ولدٌنا 

هو   )علٌنا اٌجاد عددٌن ناتج ضربهما ٌحقق باقً القسمة على             فإن       اذا كانت 
 الصفر(

 ٌتم المطلوب      وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

               هذا ٌعنً إما 

هو   )علٌنا اٌجاد عددٌن ناتج ضربهما ٌحقق باقً القسمة على             فإن       اذا كانت 
 الصفر(

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

7 6 5 4 3 2 1 0   

0 0 0 0 0 0 0 0 0 

4 0 4 0 4 0 4 0 4 
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 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

 ٌتم المطلوب     وكان     اذا كان 

               هذا ٌعنً إما 

 مثالً أولً .  وبكلتا الحالتٌن ٌكون 

 

بحٌث   مثالٌات فً الحلقة       واذا كانت  مثالٌة أولٌة فً   حلقة تبدٌلٌة واذا كانت  (     )لتكن  (4

 .  محتواة فً       بٌن أن احدى المثالٌٌن         

الحل : بحٌث       من     لنفرض جدلاً عكس ذلك وهذا ٌعنً ٌمكننا اٌجاد عنصرٌن  

 (           )الفرض الجدلً ٌعنً ان              

                   

 خاطئوهذا غٌر ممكن وبالتالً الفرض الجدلً              فإنه اما   مثالٌة أولٌة فً   وبما أن 

 على الأقل .  محتواة فً      اذاً احدى المثالٌتٌن 

أولٌة فً   أثبت أن الشرط اللازم والكافً لكً تكون المثالٌة     بحٌث  (     )مثالٌة فً الحلقة   لٌكن  (5

 ر .هو ألا تحوي قواسم الصف (       )الحلقة 

لا تحوي  (       )لنبرهن أن الحلقة و  (       )أولٌة فً الحلقة   لنفرض أن  كفاية الشرط :  الحل :

 .قواسم الصفر 
 بحٌث ٌكون   من     الصفر وبالتالً ٌوجد عنصرٌن  متحوي قواس    لنفرض جدلاً أن 

                 

(    ) (   )ونعلم أن             

      اي أن 

 وهذا ٌؤدي الى أن              فرضاً فإنه اما  (       )أولٌة فً الحلقة   وبما أن 

                 
 وهذا مخالف لأن 

                 

 لا تحوي قواسم الصفر . (       )وبالتالً  الحلقة 
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 (       )أولٌة فً الحلقة     لا تحوي قواسم الصفر و لنبرهن أن (       )لنفرض أن الحلقة  لزوم الشرط :

      بحٌث ٌكون   من     ٌوجد عنصرٌن  الحلقة لا تحوي قواسم الصفر فأنه بما أن

(    ) (   )      ونعلم أن     

 وهذا ٌؤدي الى أن 

                 
 مثالية أولية .  اذاً              وبالتالً فإنه اما 

 انتهت المحاضرة

 ي المحاضزة الزابعت ف ححيصت
بالشكل التالً :الداخلٌتٌن  ( ) ( )العملٌتٌن    لنعرف على مجموع أزواج الاعداد الصحٌحة    تمرين :  

(   )  (     )  (         ) 
(   )  (     )  (               ) 

 المطلوب : 

 حلقة . (      )أثبت أن  -1

 حلقة تامة . (      )أثبت أن  -2
 الصفر والٌكم التصحٌح  نها تحوي قواسمها تامة والصواب انها غٌر تامة لأالثانً وجدنا انلطلب ا

(   )       ليكن             (     )  (               )  (   ) 

                   ,       اي 

فإن العلاقة السابقة تبقى صحٌحة ومنه أي عددٌن صحٌحٌن       ولنأخذ     وأن        أنه اذا كان نستنتج 

 فهمً تحوي قواسم الصفر ولنأخذ مثلاً على ذلك 

(   )(    )  (        )  (   ) 

 

 

 ابو التوث احمد – لبنى الطون إعداد:   


