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  الحاج خليفتريم دكتور المادة:  ◄

 تماريهعنوان المحاضرة : : العاشرة                المحاضرة ◄

 أهلاً تكم أصذقائي سنذسس في هزه انمحاضشج :  :المحتوى العلمي 

 انتشاكلاخ . انمثانياخ  و ين عهىستما  -1

 

 

 : تمارين

( )        *     برهن أن  (1  .  مثالً فً   +  

( ) بما أن  لإثبات أنه مثالً نأخذ عنصرٌن ٌنتمٌان إلى        وبالتالً         فإن      الحل :

 عندئذٍ :          ولٌكن       
1-  (   )   ( )   ( )        حسب تعرٌف             

 وبالتالً الشرط الأول محقق .           

 عندئذٍ :        وَ       لٌكن  -2

 (   )   ( )  ( )  .      حسب تعرٌف              

 ومن جهة ثانٌة

  (   )   ( )  ( )  .      حسب تعرٌف              

 الشرط الثانً محقق .

 لٌسار .أي أنه مثالً من الٌمٌن ومن ا   مثالً فً       وبالتالً نجد أن 

 
 ولٌكن التطبٌق :   بالرمز  (     )ما ولنرمز لصفر الحلقة حلقتٌن  (     ) (     )لٌكن لدٌنا  (2

φ     

( )                 المعرف بالشكل :      

 .  فً الحلقة   هو تشاكل للحلقة    برهن أن التطبٌق 

هو مجموعهم    تكون صورتهما )جمع و ضرب( وفق التطبٌق   لإثبات أنه تشاكل نأخذ عنصرٌن من الحلقة   الحل :

 وضربهم .
 فإن :      من أجل عنصرٌن 

(   ) فإن :  (     )هً من الحلقة    بما أن         ⏟
 العملٌة  المعرفة على  

    ( )  ( ) 

 (   )        ⏟
 العملٌة  المعرفة على  

    ( )   ( ) 

 2 البنى الجبرية  
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 .  تشاكل حلقً للحلقة     محققٌن الشرطٌن 

 

ثنائٌتٌن معرفتٌن عملٌتٌن       ولٌكن   ولنرمز للمحاٌد )عنصر الوحدة ( بـِ  (     )لتكن لدٌنا الحلقة  (3

 فً الشكل التالً :  على 

                                       

⏟   ق حٌث التطبٌ
     

  ⏟
       

 المعرف بالشكل 

             ( )        

 المطلوب : 

 . (     )على الحلقة  (       )تشاكل للحلقة    برهن أن  -1

 هو متباٌن .  برهن أن التطبٌق  -2

 الحل :

1-           

 (    )   ((   )   ⏟      
عوضنا

)                   ( )   ( ) 

 (    )   (       )                     

      (   )  (   )(   )   ( )  ( ) 

 . (       )تشاكل حلقً للحلقة    الشرطٌن محققٌن 

 متباٌن ٌجب أن ٌتحقق :  حتى ٌكون التطبٌق   -2

 (  )   (  )        

       (     )   (  )   (  ) 

 متباٌن .  وبالتالً                 

 

 المعرف بالشكل         لٌكن التطبٌق  (4

            ( )     

 تشاكل حلقً . (       )إلى الحلقة  (      )من الحلقة   بٌن فٌما إذا كان التطبٌق 

 الحل : . ذلك ٌكفً اعطاء مثال معاكس واحد ولإثباتتشاكلاً لا ٌشكل   فً هذا التمرٌن التطبٌق 

         وسوف نفرض أن        لٌكن 

 (   )   (   )   ( )        

 جهة أخرى نجد أن :ومن 

 ( )   ( )   ( )   ( )                     

(   ) لا تشكل تشاكل حلقً لأن   وبالتالً نجد أن    ( )   ( ) 

 



[WWW.SYRIAMATH.NET] 

 

 

M               Web:www.syriamath.netFacebook_Group : Improve Our Mathematics          Facebook_Page : IO 
 

3 

 لشكل التالً المعرف با      محاٌد بٌن أن التطبٌق بحلقة  (     )لتكن لدٌنا الحلقة  (5

 ( )  هو تشاكل حلقً .           

الحل : فإن :        

 (   )  (   )            ( )   ( ) 

 (   )  (   )   (   ) (   )   ( )  ( ) 

 تشاكل حلقً .  وبالتالً 

 

 لقة المعرفة بالشكلوالح (    ( )  )من الحلقة  (     )إذا كانت الحلقة الجزئٌة  (6

   20
  
  

1         3 

0. ولٌكن التطبٌق المعرف بالشكل 
  
  

1/            

 .تشاكل حلقً ثم حدد نواته   والمطلوب بٌن أن التطبٌق 

:بالشكل      التطبٌق  نعرفلوظيفة()  :          :الحل 

 .0
  
  

1/           

 0
  
  

1  0
  
  

1  فإن :               

 .0
  
  

1  0
  
  

1/  0
      

    
1       .0

  
  

1/   .0
  
  

1/ 

 .0
  
  

1  0
  
  

1/  0
          
    

1       .0
  
  

1/   .0
  
  

1/ 

 تشاكل حلقً .  وبالتالً 

 وتعطينا الصفر وبالتالي   علينا ايجاد جميع العناصر التي نضعها في التطبيق  (النواةايجاد )

 :يكون لدينا   بيق تعريف نواه تط سبح

   ( )  20
  
  

1       3  20
  
  

1       3 

عدد صحٌح عندئذٍ فإن القضاٌا التالٌة صحٌحة :    لٌكن    مبرهنة :

        وذلك                        (   ) -1

        وذلك  (       ) (       )      (   )  -2

 " تقبل بدون برهان "

 

( ) المعرف بالشكل          إن التطبٌق حلقتٌن        لٌكن  (7     (         ) 

 هو تشاكل حلقً .

         الحل :                                                                   
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 (   )   (   )   (   )       (     )      

 (         )  (         )⏟                      
لمبرهنةا السابقة سبح   

  ( )   ( ) 

 (   )   (   )  ( (   )      )  (         ) ((   )      )⏟                      
لمبرهنةا السابقة سبح 

 

 ( وبالتالً    أي   هو    على    فإن باقً قسمة    الضرب بالمقاس حسب )

 (        )((   )      )  ,(   )(   )      - 

 (         )(         )   ( )  ( ) 

 تشاكل حلقً .   

ومن ثم اعذنا تجميع      انحم حسة انمثشهنح انساتقح ثم استخذمنا خاصيح  شقناف)ملاحظح في حم انتمشين 

  ذقح انحم (.نحسة انمثشهنح ورنك ثم فكها  انحذود ومن

 

تشاكلاً   وإذا كان على الترتٌب      حلقتٌن ولنرمز لصفري الحلقتٌن بالرمز  (     ) (     )لٌكن  (8

 المطلوب : (     )فً الحلقة  (     )للحلقة 

 . (     )هً حلقة جزئٌة من  (     )قة جزئٌة من الحلقة لأي حل  الصورة العكسٌة وفق برهن أن 

وظيفة()   :الحل 

  (     )من الحلقة حلقة جزئٌة  (     )دٌناللٌكن 

( ) ومنه      فإن   حلقة جزئٌة من   وبما أن    من مجموعة جزئٌة  ( )    ن إ  أي أن    

( )   أي أن  ( )          

( )   ( ) وبالتالً  ( )       لٌكن  طشح عنصشين ينتمي وضشب  نطثق ششطي انحهقح انجزئيحس)    

 (    لعنصشين ينتمي 

 ( )  ⏟
 العملٌة  المعرفة على  

(  ( ))   ( ) ( (  ))  ⏟
زئٌةج فً   لقةح  نلأ   

  

  (   )           ( ) 

 ( )   ( )   (   )    

        ( ) 

 (     )حلقة جزئٌة من الحلقة  (    ( )   )أن نستنتج 

 اوتهج المحاضرة

 أحمد ابو التوث –محمد فهمي القاضي  –لبنى الطون إعداد:   


