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 خليفت  الحاج  ريمالمادة:  ةدكتور ◄

 اساس المثالي عنوان المحاضرة : ◄               عشرة       الثانيت :المحاضرة◄

 أٌلاً بكم أصدقائي سىدزس في ٌري المحاضسة :  :المحتوى العلمي 

 مثال عه المثاليت الأوليت . -1

 .+ مبسٌىت القوى  تعسيف المثاليت معدومت -2

 .أساس المثالي )جرز المثالي(تعسيف  -3

 المثالي .مبسٌىتان تخصان جرز  -4

مثال : المعرفة بالشكل التالً   لتكن  

  {  (
  
  

)               } 

)  }  أن أثبت 
  
  

)  ولكنها لٌست أولٌة .  مثالً فً   {          

الحل : مثالً محققة وضوحاً لنثبت أنها غٌر أولٌة :   

 فإذا كان :   لنأخذ المثالٌٌن من الحلقة  

  {  (
  
  

)             } 

  {  (
  
  

)             } 

 سنأخذ الجداء 

    {  (
        
  

)             }    

 (   أو     فإوً اما     و أن       )ولكه حسب التعسيف اذا كان 

 لٌس مثالً أولً .  وبالتالً فإن      ,    بٌنما هنا 

 2البنى الجبرية  
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هو عدٌم القوى ونقول عن المثالٌة الٌسارٌة   أنها عدٌمة اذا كان كل عنصر من   نقول عن المثالٌة   : تعريف

لكل               بحٌث تتحقق العلاقة   أنها معدومة القوى اذا وجدة عدد طبٌعً   فً   
 .      حٌث      

تمرين : . عدٌمةحلقة أثبت أن كل مثالٌة ٌسارٌة معدومة القوى تكون            لٌكن  

الحل :               حتى تكون معدومة القوى ٌجب أن تتحقق العلاقة  

لأجله تكون   عدد طبٌعً هذا ٌؤدي الى وجود            مثالٌة ٌسارٌة معدومة القوى فً الحلقة   لٌكن 

                     فإنه تحقق العلاقة     ومن ناحٌة ثانٌة اذا كان      

 ٌكون معدوم ) عدٌم القوى ( أي أن المثالٌة الٌسارٌة عدٌمة. المثالٌة اي أن كل عنصر من 

 

ٌقسم   عندئذ ٌكون إما     ٌقسم الجداء   عندئذ اذا كان       عدداً أولٌاً و   لٌكن   تذكرة مبرهنة اقليدس :

 .  ٌقسم    أو  

هو   أولٌاً   الشرط اللازم والكافً لكً ٌكون العنصر       منطقة تكاملٌة ولتكن   لتكن   مبرهنة :

 .  أولٌاً فً    أن ٌكون المثالً 
 

:البرهان  (   المبرهنة فً الصفحة الأولى فً المحاضرة سنطبق  )لزوم الشرط : 

 .     فإن   بما أن العنصر غٌر قابل للقلب فً   أولٌاً   بفرض أن العنصر 

 ٌقسم الجداء   هذا ٌعنً أن        بحٌث     عندئذ ٌوجد        وبفرض أن       لٌكن 

  لا ٌقسم   ) حسب مبرهنة اقلٌدس( بفرض أن   ٌقسم   أو   ٌقسم   أولً هذا ٌعنً أن   وبما أن     

 .  أولً فً    اذاً       أي أن       بحٌث     عندئذ ٌوجد   فً   ٌقسم   وبالتالً 

 

ٌقسم   وبفرض أن العنصر       ولٌكن      اي   أولٌاً فً    بفرض أن المثالً  كفاية الشرط :

   وبما أن المثالً            بحٌث تحقق الشرط     عندئذ ٌوجد عنصر        الجداء 

بحٌث     عندئذ ٌوجد      عندئذ      ولنفرض أن      أو      أولً عندئذ اما 

 أولً .  وبالتالً   ٌقسم   ومنه       

: تعريف                       عندئذ نسمً المجموعة   مثالٌاً فً   حلقة ولتكن   لتكن  

 .      ونرمز لها ب   √أو جذر المثالً   أساس المثالً 
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مبرهنة : عندئذ الشروط الاتٌة محققة :  مثالٌاً فً   حلقة و   لتكن  

 .  مثالً فً         (1
2)         . 
3)                   

البرهان : 

 ()حتى ٌتم المطلوب ٌجب أن ٌتحقق أن شرطً المثالً  (1

عندئذ ٌوجد           لٌكن  ∅      وبالتالً المجموعة     فإن   مثالً فً   بما أن 
 )حسب التعرٌف ( ولنأخذ         وتحقق        عددٌن 

         ∑ (
   

 
)             

   

   ⏟                            
منشور ذي الحدٌن

 

 
           

 
 .  مثالً فً        وبالتالً           ومنه          ولنأخذ      ولٌكن لنطبق الشرط الثانً

 

 وضوحاً . محققة          (2

 ولنثبت الاحتواء المعاكس                  نجد أن  2حسب  (3

ٌوجد       وحسب تعرٌف           بحٌث      عندئذ ٌوجد              لٌكن 

 وبالتالً                  اي أن         وبالتالً         بحٌث      عنصر 

                 

 

مبرهنة :        عندئذ :     مثالٌاً أولٌاً فً   حلقة و   لتكن  

البرهان : لنثبت الاحتواء المعاكس وضوحاً  محققة         

     فإن   مثالٌة أولٌة فً   وبما أن      بحٌث      عندئذ ٌوجد         لٌكن 

 .       وبالتالً         وبالتالً 

 انتهت المحاضرة 

 ابو التوث احمد– لبنى الطون إعداد:   


