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 علً القبويدكتور المادة:  ◄

 خاصٍت الاستمرارعنوان المحاضرة :                              سادستالالمحاضرة  ◄

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه المحاضزة :  :المحتوى العلمي 

    . مبزهنت خاصيت الاستمزار من الاعلى -1

 . خاصيت الاستمزار للقياس الاحتمالي ، وبعض التمارين -2

 

 مبزهنت )) هامت ودورة سابقت(( 

 اي ان :   متتالٌة غٌر متزاٌدة باطراد ) متناقصة ( من احداث      {  }لتكن 

⋂  وكان                   
 
 فإن :    

  ⋂                     

 )) تدعى خاصية الاستمرار من الاعلى ((

 البرهان 

   غٌر متزاٌدة فإن متممات    بما ان المتتالٌة 
 ستكون غٌر متناقصة اي    

   
    

     
    

 طراد المتزاٌد (( فإن :وبالتالً حسب المبرهنة السابقة )) الا

          
     ⋃   

 
             

⋃           ولكن حسب قانون دومورغان :   
  

      ⋂   
 
      

  ⋃   
  

       ⋂   
 
          ⋂   

 
           

    
                

 فنجد ... (   )فً     و     نعوض كل من 

    ⋂   
 
           [       ]                 

   َظشٌح الاحتًالاخ
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  ⋂                     

 ))تسمى خاصة الاستمرار من الاعلى ((

خاصية الاستمرار للقياس الاحتمالي 

 فإن :  متتالٌة مطردة ))متزاٌدة او متناقصة باطراد (( من احداث          إذا كانت 

     
   

       
   

      

 .تتحقق هذه المساواة فقط فً حالة الاستمرار

 )) البرهان غير مطلوب ولله الحمد (( في الاحتمالاتبرهنة التكافؤ في النهايات م

 فضاءً احتمالٌاً عندئذٍ الشروط الىتٌة متكافئة         لٌكن لدٌنا 

(1 متنافٌة مثنىٌة من الاحداث لمتتا    {  }قٌاس احتمالً جمعً تام اي اذا كانت  
 فإن :  مثنى من  

  ⋃   
 
     ∑      

 
     

(2 فإن :  متتالٌة غٌر متناقصة من     {  }إذا كانت  
  ⋃   

 
                  

(3 فإن :  متتالٌة غٌر متزاٌدة من احداث     {  }إذا كانت  

  ⋂   
 
                  

⋂وكان   متتالٌة غٌر متزاٌدة )) متناقصة (( من احداث     {  }إذا كانت     
 
      4)

              فإن :                             

مطلوبة    إلى الصفحة    أشار الدكتور الى ان الامثلة المحلولة فً الكتاب من الصفحة   ملاحظت : 

 ولقد قام الدكتور بحل بعضها خلال هذه المحاضرة وسندرج الباقً منها فٌما بعد .

 تمارين

  𝟏 التمرين 

أوجد احتمال أن ٌكون مجموعها      ورقات مرقمة من    سحبت ورقتان بطرٌقة عشوائٌة من 
 فردٌاً اذا تم السحب :

(1 ورقتٌن معاً . 
(2 ورقة بعد أخرى بدون إعادة .  
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(3 بعد أخرى مع إعادة .ورقة  

 الحل :

حدثاً ٌدل   لنحصل على مجموع فردي ٌجب الحصول على عدد فردي وعدد زوجً ، ولٌكن   1)
 على الحصول على مجموع فردي فٌكون :

| |    
   

    

   
     

| |    
    

         

     
| |

| |
 

  

  
       

(2 ....    السحب بدون إعادة  

| |    
     

     

| |    
 ⏟

فردي

   
 ⏟

زوجً

   
 ⏟

زوجً

   
 ⏟

فردي

            

     
| |

| |
 

  

  
       

(3 ...سحب ورقتان مع إعادة 
| |    

     
             

| |    
 ⏟

فردي

   
 ⏟

زوجً

   
 ⏟

زوجً

   
 ⏟

فردي

            

     
| |

| |
 

  

   
      

  𝟐 تمرين ال

اشخاص وافتشضُا اَه ٌتىقف عُذ   وته  دعىتانصفً تُاء يؤنف يٍ عشش طىاتق فئرا تذأَا  تذأَا تانصعىد

 كم طاتق ، عٍٍ احتًال َزول كم يٍ هؤلاء فً طاتق )) كم شخض يُهى َزل فً طاتق ((

 الحل :

 حذث يطهىب عُذئزٍ :  تفشض أٌ 

 وتانتانً فضاء انعتثح   فشص نُزول وعذد الاشخاص   نكم شخض 

| |                 
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 اشخاص فً كم طاتق نزنك َأخز :  7وٌجة تشتٍة انــ 

| |    
   

   

       
 

   

  
         

     
| |

| |
 

      

        
       

𝟑 التمرين     

 ، عٍٍ احتًال وجىد عُصش يعٍٍ فً انعٍُح  يٍ يجًىعح عذتها   سحثُا عٍُح عشىائٍح حجًها 

 إرا كاٌ انسحة : 

(1 ٌجشي يع إعادج . 

(2 ٌجشي  دوٌ إعادج . 

(3 انسحة يع إعادج ، عٍٍ احتًال ظهىس كم عُصش يشج واحذج عهى الأكخش .إرا تى  

 الحل : 

(1 يعٍٍ يٍ انعٍُح :حادحح عذو ظهىس    انحذث انًطهىب ،  فٍكىٌ   نٍكٍ  

 :  | |ويُه عذج   وعذد يشاخ تكشاس   يع إعادج ٌثقى   إٌ احتًال اختٍاس اي عُصش هى 

| |     

 ويُه :  عُصش وعذد تكشاس       تعذ اختٍاسَا عُصش يعٍٍ يٍ عٍُح ٌثقى نذٌُا 

|  |               
      

    

               
      

     (  
 

 
)
 
  

حادحح عذو ظهىس عُصش يعٍٍ يٍ انعٍُح تحٍج إٌ حادحح    انحذث انًطهىب ، فٍكىٌ   نٍكٍ   2)

 يشج "  وتذوٌ إعادج يع تكشاس   اختٍاس عُصش يٍ عٍُح عذتها 

| |    
  

  

      
  

 عُصش يُه :      فٍثقى نذٌُا   وتعذ اختٍاس عُصش يٍ يجًىعح عذتها 

|  |    
    

      

        
       

|  |

| |
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(3 يع إعادج فٍكىٌ : انحذث انًطهىب ، ولاٌ انسحة  نٍكٍ   

| |     

| |    
  

  

      
  

      
| |

| |
 

  

      

   
               

        
  

      
     

 
     

     

 
  

      (  
 

 
) (  

 

 
)      

   

 
   

 

 ^_^كذا نكىن قد انهينا البحث الأول وه
 

 

 

 

 

 

 انتهت المحاضرة

 نور مهره **منى شغل **إٌناس دللً إعداد:

إنّ النفّس لجوهرة 

ثمٌنة، من صانها 

رفعها ومن ابتذلها 

 وضعها

لا ٌكون الصّدٌق صدٌقاً 

حتى ٌحفظ أخاه فً 

ثلاث: فً نكبته وغٌبته 

 ووفاته

 


