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 علً القبوي دكتور المادة:  ◄

 تتمت خواص الاستقلال العشوائً عنوان المحاضرة :         تالمحاضرة التاسع◄

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه انمحاضزة :  :المحتوى العلمي 

   تتمت خواص الاستقلال انعشوائي  -1

 تعزيف الاستقلال انشزطي  -2

 بعض الأمثهت -3

:الاستقلال انعشوائي  خواصسوف نكمم   
∅و  إن 2  Ω َحقق :     حدشان مسرقلان عه أٌ حدز         )

}      ∅         ∅                انبزهان 
    ∅    ∅   
       ∅             

   

 مسرقلان احرمانُا     و ∅ إذا  

                                             {
           

                     
 

 مسرقلان احرمانُا     و Ωإذا  

(  فإنَّ :  مه  حدشُه مسرقهُه عشىائُا      إذا كان  3

-أ مسرقلان .     و    

- ب مسرقلان .     و   

- ث مسرقلان .     و   

 انثسهان :◄ 

                                             أ  

 وظسَح الاحرمالاخ  

 حتمال حسب خواص الا مستقلان𝐴 𝐵   حسب خواص الاحتمال 
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              [      ]             

 . ومىه مسرقلان     و    

                                                  ب

             [      ]             

  . مسرقلان    و   ومىه 

  [                ]                              خ

          [      ]                           [      ] 

                                [      ]              

 ومىه    و    . مسرقلان   

   فإنَّ انحىادز انمرممح نها مسرقهح عشىائُا    مررانُح مه أحداز           إذا كاود  4
        )

 ذكىن مسرقهح أَضا  . 

مسرقهح عشىائُا  مه    و   ىً مصىً وإذا كاود الأحداز مررانُح الأحداز انمرىافُح مص        نركه (5  

⋃, عىدئرٍ َكىن انحدشان     أجم كم    
 
 مسرقهُه عشىائُا  .   و    

⋃   )             الإثباث        )    ⋃               

 :أَضا  أحداز مرىافُح وحسة مثسهىح ساتقح أنَّ           َىرج أنَّ    وتسثة ذىافٍ الأحداز 

  (   ⋃       )    ⋃            ∑            

 :  مسرقهح مه أجم كم    و  ونكىن 

  (   ⋃       )  ∑             

  (   ⋃       )  ∑                ∑              

 أحداز مرىافُح , فإنَّ :        ونكىن 

  (   ⋃       )      ∑                 ⋃        

 وتانرانٍ انحدشُه مسرقهُه عشىائُا  .
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مسرقهُه     , عىدئرٍ َكىن :              وَحققان انشسط :   حدشُه مه     مه أجم (6  

 عشىائُا  .

انبزهان  حدشان مرىافُان            : حُس                 َمكه كراتح    

: فحسة قاعدج الاحرمال انمسكة َكىن  

                    

                              

 

 

 مسرقلان .    ومىه 

مسرقلان عشىائُا  وأَضا      و  وكرنك     وتفسض   أحداز مسرقهح مه    و   و  تفسض  7 )

 مسرقهُه .    و    مسرقلان عشىائُا  , عىدئرٍ َكىن    و  

                   ⁄ الإثباث [           ]    

            [           ]                

  

𝑃 𝐵  𝑃 𝐴  𝑃𝐴 𝐵  𝑃 𝐴   𝑃𝐴 𝐵  

 𝑃 𝐵  𝑃𝐴 𝐵 [𝑃 𝐴  𝑃 𝐴  ] 

 𝑃 𝐵  𝑃𝐴 𝐵 [ ]  𝑃𝐴 𝐵  

 ومىه :   𝑃𝐴 𝐵  𝑃𝐴  𝐵وندَىا فسضا  : 

 مسرقلان . 𝐵 و 𝐴ومىه 

𝑃( 𝐵\𝐴  𝐶)  𝑃 𝐵  𝑃 𝐶  𝑃 𝐴  𝑃 𝐶  

 𝑃( 𝐵\𝐴  𝐶)  𝑃 𝐶 [𝑃 𝐵  𝑃 𝐴 ] 

𝑃  𝐵 𝐴  𝐶  𝑃 𝐶 [𝑃 𝐵  𝑃 𝐴  𝑃 𝐶  𝑃 𝐵 𝐴 ] 

: 𝐶 و 𝐵 و 𝐴وتسثة اسرقلال كم مه   فإنَّ

  :     ونكىن

 مسرقهُه.   𝐵 𝐴 و  وتانرانٍ 
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( .   مسرقلا  عه كم حدز مه    إذا كان كم حدز مه  مسرقهُه عشىائُا        َكىن انصفان  8

  جثس ذاو عهً  {       ∅}   حدشان مسرقلان مه أجم :     فمصلا  إذا كان 

 .مسرقلان    و  جثسان مسرقلان عشىائُا  إذا كان       فإنَّ :     جثس ذاو عهً{       ∅}    

  عشىائُا  فعىدئرٍ َكىن : مسرقهح           الأحداز إذا كاود (9

  ⋃   
 
         ⋃   

 
          ⋂   

   
      

   مسرقهح فإنَّ    ونكىن 
 مسرقهح أَضا :  

    ⋃   
 
         ⋂   

  
       ∏ [    

  ] 
    

 تعزيف خاصيت الاستقلال انشزطي

 إذا ذحقق :    أوهما مسرقلان شسطُا  تانىسثح نهحدز       عه حدشُه  وقىل

                    

ملاحظت◄ .  ا  وغُس مسرقلان شسطُا  تانىسثح نهحدز عشىائُ مسرقلان    مه انممكه أن َكىن انحدشان   

        وتانرانٍ           وأخر 
        

    
         انبزهان

 
      

    
 

         

    
     

    

    
      

      

    
 

 
      

    
                         

 .  تانىسثح نهحدز  غُس مسرقهُه شسطُه     أٌ أنَّ 

  هى سىىاخ أخسي 10احرمال أن َعُش زجم إذا كان     1مثال )
 

 
(   واحرمال أن ذعُش شوجره   

سىىاخ أخسي هى  
 

 
 , وانمطهىب : 

(1 .  سىىاخ أخسي    َعُش الاشىاناحسة احرمال أن  

(2 . سىىاخ أخسي   احسة احرمال أن َعُش أحدهما عهً الأقم  

(3 سىىاخ أخسي .   احرمال أن َرىفً الاشىان خلال  احسة 

(4 سىىاخ أخسي .   احسة احرمال أن ذعُش انصوجح فقظ  
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انحم     

اندال عهً أنَّ انصوجح ذعُش  انحدز  سىىاخ أخسي , و   انسجم َعُش  انحدز اندال عهً أنَّ   تفسض   1)

     سىىاخ أخسي فُكىن انحدز انمطهىب هى :     

                 
 

 
 

 

 
 

 

  
  

                         
 

 
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 2)

                      
 

 
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 3)

                    
 

 
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 4)

                             (4) طزيقت ثانيت نحم
 

 
 

 

  
 

 

 
  :

فإذا صىب      انهدف   واحرمال أن َصُة      انهدف   إذا كان احرمال أن َصُة      2مثال ) )

 عُه احرمال : وحى انهدف مسو واحدج , وانمطهىب    و  كم مه 

  . إصاتح هدف 

  . عدو إصاتح انهدف 

 . إصاتح انهدف مه واحد فقظ 

انحم  

                                             

                                             

                                                 

  [             ]  ونكىوهما حدشان مرىافُان :     

 [             ]                        

  [             ]                                          

 المحاضرة انتهت
 منى شغل**إٌناس دلٍل** نور مهرة إعداد:  

الأمل هو الشيء الوحيد الذي 

الأمل هو , يغلب الخوف 

 اليأس من اليأس 


