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  حمزة الحاكمي   : المادة  دكتور  ◄

   الجداء المباشر:  عنوان المحاضرة ◄                  الثامنت عشر:  المحاضرة  ◄

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه انمحاضزة :  :المحتوى العلمي 

 سىف نتابع في خىاص انجداء انمباشز.-1

 انمجمىع انمباشز نهزمز. -2

 ننكمم في خىاص انجداء انمباشز:

تمهيديت: عُذئز   صيشذيٍ   و     نركٍ 

      زمرة جزئٌة فً الزمرة                  كل من  (1

           و                         (2

 البرهان:

+           (    )*         لدٌنا     (1        

 غٌر خالٌة لأن :و         من هً مجموعة جزئٌة و"

(     )            

           حٌث                     (    ) (    )لٌكن 

(    )(    )ن :   فإ
   (    ) ( 

     
  ) 

 (    ⏟  
    

   )          

بنفس الطرٌقة نبرهن المجموعة و      زمرة جزئٌة فً          المجموعة وهذا ٌبٌن أن

 .الثانٌة

 الاتً:بالشكل                         لنعرف العلاقة :  (2

 1البنى الجبرية  
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               ( )  (    )  

 : لان متباٌنوتطبٌق   ن إ

                   (    )  (    ) 

  ( )   ( ) 

 :تشاكل لأن  إن و

 (    )  (       )  (    ) (    )   ( )  ( ) 

 غامر لأنه إذا كان   كما أن 

( ) ومنه:             فإن         (    )   (    ) 

 تماثل .  ومنه 

نتيجة: كم صيشج يًكٍ انُظش انيٓا عهٗ آَا جذاء خاسجي نضيشذيٍ أ اكثش. 

 عُصش يٍ انجذاء انًثاشش نهضيش ٔرنك  نُٕسد يٍ خلال انًثشُْح انرانيح طشيقح نحساب يشذثح

 عهٗ يشاذة انًشكثاخ .تالاعرًاد 

 مبزهنت:

 عندئذ:           (     ) لنفرض ان و تٌنزمر      كن تل

 (     )     ( (  )  (  )) 

لمراتب  الأصغرٌساوي المضاعف المشترك لزمرتٌن أي أن : مرتبة كل عنصر من الجداء المباشر 

 المركبات.

  : برهانال

 :لنفرض أن 

 (  )        (  )      ((     ))            (   )    

((     )) لنبدأ من مرتبة الثنائٌة : لما كان   فإن :     

(     )
  (     ) 
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 (  
    

 )  (     )    
            

     

  ٌقسم   و   ٌقسم   وبالتالً فإن 

    منه  و     كل من مضاعف ل  ومنه 

    ٌقبل القسمة على كل من   فإن :   (   )       من جهة أخرى:  لما كان و

 :         ٌوجد  ومنه

      

      

(     )            بالتالً :و
  (  

    
 )  (  

      
   
)  ((  

 )  (  
 ) )  

(     ) 

 

((     )) بما ان    )و    
    

 )  وحسب مبرهنة سابقة نجد ان: (     ) 

    ومنه                          ٌقسم   

نتيجة: زمرة .  ٌمكن تعمٌم النص السابق ل  

(          )أسشج يُرٓيح يٍ انضيش ٔنُفشض أٌ :           نركٍ             

((         )) عُذئز  :      ( (  )  (  )   (  )) 

انلاصو ٔانكافي نكي يكٌٕ انجذاء انًثاشش نضيش الآٌ نُٕسد إحذٖ انحالاخ انخاصح انري ذعطيُا انششط 

 دٔاسج يُرٓيح ْٕ صيشج دٔاسج.

(1  )صيشج دٔاسج يُرٓيح ٔنُفشض اٌ     نركٍ             (  1) مبزهنت:   

 دٔاسج.    إٌ انششط انلاصو ٔانكافي كي ذكٌٕ 

(   )   ْٕ أٌ يكٌٕ   1 

 : برهانال
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                                 لنفرض أن 

(1    )عندئذٍ :           ( )      ( )    

 لزوم الشرط :◄

(   )   ولنبرهن أن        دوارة  لنفرض أن      1 

(   )   نفرض جدلا أن ل ( )    ٌقسم   ن كاما ل    1     :فإن              

 
 
        ( 

 
 )    

( 
 
    )       

   ( 
 
     )    

 (  
 
       1)      ( 

 
 )     

 
     

( ) ,    يقسى   ٔنًا كاٌ   فإٌ:   

 
 
      ( 

 
 )    

(     
 
 )         (    

 
 )    

 (     
 
   1)      ( 

 
 )     

 
     

 )ٔيُّ :  
 

     )  (    
 

 ) ٔتانراني :   ( 
 

     )    (    
 

 )    

(   )   ْٔزا غيش يًكٍ ٔتانراني :   1 

(   )   نُفشض اٌ كفايت انشزط :   (   ) ٔنُأخز انضيشج انجضئيح  1        

((   )) إٌ :      ( ( )  ( ))     (   )      

 أنياٌ فيًا تيًُٓا.    لأٌ 

 يُرٓيريٍ إحذاًْا يحرٕاِ في الاخش ٔنًٓا َفس انكًيح يٍ انعُاصش . يجًٕعريٍ

      (   )   
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 دٔاسج.    ٔيُّ 

مثال: ْم انجذاء نًٓا صيشج دٔاسج؟      نُأخز انضيشذيٍ :   

 الحل:

 َعى دٔاسج لأٌ كم يٍ انضيشذيٍ دٔاسج ٔيشاذثٓى اعذاد أٔنيح فيًا تيًُٓا.          

مثال: ْم انجذاء نًٓا صيشج دٔاسج؟      نُأخز انضيشذيٍ  

 الحل:

 صيشج انجذاء نيسد دٔاسج. -لا, لأٌ انًشاذة نيسد أعذاد أٔنيح فيًا تيًُٓا           

نتيجة:                 عُذئز  :            نيكٍ  

(     )   عُذيا ٔفقط عُذيا :   1      

 مثال: 

            {
        

                
 

                        

 ))انمجمىع انمباشز نهزمز((:

 تعزيف: 

    يجًٕع يثاشش نهضيشذيٍ    َقٕل اٌ,   صيش جضئيح َاظًيح في     صيشج ٔ   نركٍ 

 ارا كاٌ :

1)       . 
      َٔشيض نّ            (2

 تمهيديت:

 .  جضئيح َاظًيح في  صيش    صيشج ٔ   نركٍ 
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:        ارا كاٌ   عُذئز 

                   

 البرهان:

    ⏟       )            نُأخز انعُصش : 
  

)           

             (       ⏟    
  

)        

                     
               
         

 

 

 انتهت المحاضرة 

هلا همج  – الأخضرولاء  –ناريمان جلو  إعداد: 


