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 علً القبوي دكتور المادة:  ◄

 المتجهاث العشوائٍتعنوان المحاضرة :                         الخامست عشر المحاضرة◄                     

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه انمحاضزة :  :المحتوى العلمي 

   .تعزيف الاستقلال انعشوائي -1

 .الأشعة انعشوائية انثنائية انمستمزة -2

 .انتمارين بعض  -3

 الاستقلال انعشوائي

 إوهما مسحقلان إذا جحقق :   و   وقىل ػه محغٍرٌه ػشىائٍٍه 

    (   )    ( )   ( ) 

(        ) أي أنَّ :    (   )  (   )      

(   )    أو :      ( )   ( )               

تمزين : (   )دانة انكثافة انمشحركة نهشؼاع  (   ) نحكه       

  (   )  
   

  
                   

 , وهم هما مسحقلان أو لا ؟   و   ػٍه انكثافات انهامشٍة نكم مه 

  ( )  ∑  (   )  ∑ (
   

  
)  

 

  
 
  

  
 
  

  
 
 

 
             

        انحم    

 وهائٍاً .   بولاحظ أوَّها لا جحؼهق   إنَّ دانة انكثافة انهامشٍة نهمحغٍر 

∑:   نهحأكد ولاحظ أنَّ    ( )  ∑ (
 

 
)  

 

 
 
 

 
 
 

 
 
 

 
     

     

( )    إذاً   
 

 
 .  هً دانة انكثافة الاححمانٍة انهامشٍة نهمحغٍر  

 وظرٌة الاححمالات  



[WWW.SYRIAMATH.NET] 

 

 

Maths_WhatsApp : 0997378154             Facebook_Page : IOM               F.B Group :improve our mathematics  
 

2 

   ( )  ∑  (   )  ∑ (
   

  
)  

  

  
 
   

  
 
   

  
 
   

  
 
  

 
           

     

 وهائٍاً .   بولاحظ أوهّا لا جحؼهق   إنَّ دانة انكثافة انهامشٍة نهمحغٍر 

∑نهحأكد ولاحظ أنَّ :      ( )  ∑ (
  

 
)  

 

 
 
 

 
 
 

 
     

     

( )    إذاً     
   

 
 .  هً دانة انكثافة الاححمانٍة انهامشٍة نهمحغٍر  

(   ) ححى ٌكىوا مسحقهٍه ٌجب جحقق انشرط :   , ونرنك ولاحظ أنَّ : ( )   ( )   

   ( )   ( )  
 

 
 
  

 
 
   

  
     (   ) 

 ػشىائٍاً .   و   وهرا ٌدل ػهى اسحقلال انمحغٍرٌه 

 الأشعة انعشوائية انثنائية انمستمزة 

 دالة الكثافة الاحتمالية المشتركة :

بحيث يكون من أجل  (   ) إنَّه مستمر إذا وجدت دالة غير سالبة  (   )نقول عن الشعاع العشوائي  

 :  و   أي عددين حقيقيين 
 

  (   )   (        )  ∫ ∫  (   )      
 

  

 

  
 

 

المستمر وهي  (   )دالة الكثافة الاحتمالية المشتركة للشعاع العشوائي  (   ) عندئذٍ نسمي الدالة 
 تحقق الشرطين التاليين :

 )  (   )             

 ) ∫ ∫  (   )        
  

  

  

  
 

(   ) ووجد أنَّ :     
   (   )

    
   

 .   نِومرة بانىسبة    نِأي أنَّ انكثافة انمشحركة هً انمشحق انثاوً ندانة انحىزٌغ مرة بانىسبة 

انكثافات انهامشية في حانة الاستمزار: 

   ( )  ∫  (   )   
  

  

        ( )  ∫  (   )   
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       شؼاػاً كثافحه انمشحركة نها انشكم : (   )  نٍكهتمزين

  (   )  {
 (    )                  

خلاف ذنك                    
 

(1 .  ػٍه قٍمة انثابث انحقٍقً  

(2 أوجد انكثافات انهامشٍة . 

(3 (          )    و(   ) احسب الاححمالات  

انحم 

(1 فإوَّها جحقق انشرط : (   ) نِدانة كثافة مشحركة  (   ) بما أنَّ  

 ∫ ∫  (   )        
  

  

  

  
 

  ∫ ∫   (    )          ∫ *
   

 
   +

 

 

     
 

 

 

 

 

 
 

   ∫ *(
  

 
   )  (

 

 
  )+         ∫ [     ]     

 

 

 

 
 

   [       ] 
     (      )              

 

   
 

 هً :   و  نِفحكىن دانة انكثافة انمشحركة 

  (   )  {

 

   
(    )                  

خلاف ذنك                    
 

(2 ندٌىا : 

   ( )  ∫  (   )    ∫
 

   
(    )    

 

   
*    

  

 
+
 

 
 

 

  

  
 

    ( )  
 

   
(   

 

 
) 

( )                         ومىه ٌكىن :   {

 

   
(   

 

 
)        

خلاف ذنك                          
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 انطرٌقة وجد :وبىفس 

   ( )  ∫  (   )    ∫
 

   
(    )    

 

   
*   

   

 
+
 

 
 

 

  

  
 

    ( )  
 

   
*(
  

 
   )  (

 

 
  )+  

 

   
(     ) 

 ومىه ٌكىن :

   ( )  {

 

   
(     )        

خلاف ذنك                          
 

(           )            ندٌىا :    (           )    3)

  ∫ ∫
 

   
(    )       

 

   
∫ *

   

 
   +

 

 

    
 

 

 

 

 

 
 

  
 

   
∫ [(     )  (    )]    

 

   
∫ [   ]   
 

 

 

 
 

  
 

  
*   

  

 
+
 

 

 
 

  
*(   

 

 
)  (  

 

 
)+  

 

  
[  ]  

  

  
 

(   )   وندٌىا :   (     )  ∫   ( )    
 

   
∫ (     )   
 

 

 

  
 

  
 

   
[       ] 

  
 

   
(    )  

  

   
 
  

  
 

 المحاضرة انتهت
 

 منى شغل**إٌناس دلٍل** نور مهرة إعداد:  

 

أسباباً  " حين يشاء الله يستبدل

بأسباب , وحين يشاء الله يغلق 

 باباً ويفتح أبواب ... "


