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 علي قبوي دكتور المادة:  ◄ 

 ن المحاضرة :حل تمارين +مبرهناثعنوا                          المحاضرة  :الثالثت◄

 بسم الله الرحمن الرحيم

 أهلا بكن أصدقائي .. سنقوم في هذه المحاضزة بحل بعض التمارين وسنتعزف على بعض المبرهنات ..

(: 1تمريه )

الفاسدة فٍ الإوتاج معسوفت تىتح إزدي شسكاث الأدوَت لقازاً لمعالدت السعال فإذا فسضىا أن وسبت اللقازاث 

لقازاً مه الإوتاج بطسَقت  (  ),فإذا اختسوا  (    )فإن وسبت اللقازاث الدُدة هٍ   (    )سلفاً لىا بأوها 

 : ,فما احتمالعشىائُت 

- أن َكىن ثلاثت لقازاث فاسدة . 1

- أن َكىن علً الأكثس ثلاثت لقازاث فاسدة . 2

- ازسب القُمت المتىقعت والاوسساف المعُازٌ لاختُاز اللقاذ الفاسد . 3

 :الحل

مسة , فتصبر التدصئت  (    )لهري التدسبت التدسبت بسوىلُت ثىائُت لها وتُدتان لقاذ فاسد أو خُد تكساز 

 "اختُاز لقاذ فاسد" ازتمال الىداذ  (      )و  (    )زداوُت بىسُطُه 

 لقازاً فُكىن التىشَع السداوٍ أٌ أن : (  )علً عدد اللقازاث الفاسدة مه  ( )فُدل المتغُس العشىائٍ 

   (           )     ( )  (
 

 
)                    

  ( )  (
  

 
) (    )  (    )                   

1 ازتمال أن َكىن ثلاثت لقازاث فاسدة  -

 (   )    ( ) 

   ( )  (
  

 
) (    )  (    )         

2 ازتمال أن َكىن علً الأكثس ثلاثت لقازاث فاسدة  -

 (   )   (   )   (   )   (   )   (   ) 

 الإحصاء الرياضي
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  (   )

 (
  

 
) (    )  (    )   (

  

 
) (    )  (    )  

 (
  

 
) (    )  (    )   (

  

 
) (    )  (    )   

 (   )                                
 

3 : القيمة المتوقعة -

 ( )      (  )(    )       

 : التباين   

 ( )        (  )(    )(    )           

  ( )         

 : الانحراف المعياري   

𝜎
 
 √ ( )  √            

( : 2تمريه )

أن هذه ٌجري تفتٌش الشحنات الكبٌرة من البضاعة القادمة إلى مؤسسة صناعٌة بطرٌقة العٌنة , لنفترض 

وترفض البضاعة إذا قطعة عشوائٌاً تم اختٌارها الواحدة تلو الأخرى  (  )الطرٌقة تتلخص فً اختٌار 

من القطع المرفوضة فما هو  (    )لاحظنا قطعتٌن مرفوضتٌن أو أكثر إذا احتوت بضاعة على 

1 قبول البضاعة  -احتمال : 

2 رفض البضاعة  -          

 :الحل

 على عدد القطع المرفوضة فما هو توزٌع هذا المتغٌر : ( )إذا دل 

وهو احتمال النجاح "اختٌار قطعة  (      )و  (    )التوزٌع الحدانً بوسٌطٌن  ( )إن ل 

 دالة الكثافة الاحتمالٌة التالٌة : ( ), فتكون ل مرفوضة" 

  ( )  (
 

 
)                     

   ( )  (
  

 
) (    )  (    )                   
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1 احتمال قبول البضاعة : -

 (   )   (   )   (   ) 

  (   )  (
  

 
) (    )  (    )   (

  

 
) (    )  (    )   

  (   )        

2 احتمال رفض البضاعة : -

 (   )     (   ) 

  (   )                

مبرهنة " تقبل دون برهان " 

مجموعة متغٌرات عشوائٌة مستقلة ولكل منها التوزٌع الحدانً بوسٌطٌن               إذا كانت 

∑  عندئذ ٌكون للمتغٌر   (          )حٌث  (    )   
 
التوزٌع الحدانً بوسٌطٌن      

(∑   )
 
 أي : ( )و      

   (∑  

 

   

   ) 

:حالة خاصة للمبرهنة  

 إذا كانت المتغٌرات لها نفس التوزٌع الحدانً ونفس الوسطاء 

    (   )                

 فإن :

   (      ) 

 عدد المتغٌرات )عدد عناصر العٌنة(  :  حيث

 وسٌط التوزٌع الحدانً .  و       

 "مبرهنة " تقبل دون برهان 

من بٌن قٌمه هً العدد فإن القٌمة الأكثر احتمالا  ( )و  ( )متغٌرا عشوائٌا حدانٌا وسٌطاه  ( )إذا كان 

 : داخل المجالالصحٌح الواقع 

[           ]  [     (   ) ] 
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 التوقع أو المتوسط للقٌم . (( )     ) حيث :

 ٌساوي الواحد . وطول المجال        

 تمريه :

رادار تعمل مستقلة عن ,إذا كان لدٌنا خمسة أجهزة  (   )احتمال كشف جهاز رادار لطائرة معادٌة هو 

 : والمطلوببعضها 

على عدد الأجهزة التً ٌظهر على شاشاتها طائرة معادٌة )هدف( فما هو توزٌع هذا  ( )إذا دل  - 1

 المتغٌر .

2 احتمال ظهور طائرة معادٌة على أربع شاشات منها .احسب  -

3 سمائنا .احسب احتمال اكتشاف طائرة معادٌة فً  -

الاحتمال عند هذه أوجد القٌمة الأكثر احتمالا لعدد أجهزة الرادار التً ستكتشف الهدف ثم احسب  - 4

 القٌمة .

 :الحل

ومكررة على خمسة أجهزة اكتشف الهدف ,الفشل عدم اكتشاف الهدف( تجربة ثنائٌة )النجاح هو  -1

وبالتالً تكون دالة الكثافة  (     )و  (   )التوزٌع الحدانً بوسٌطٌن  ( )فٌكون ل 

 : ( ))الاحتمال( ل 

  ( )   (   )  (
 

 
)                     

   ( )  (
 

 
) (   )  (   )                     

  احتمال ظهور طائرة معادٌة على أربع شاشات منها -2

 (   )  (
 

 
) (   )  (   )                

 سمائنااحتمال اكتشاف طائرة معادٌة فً  -3

 (   )     (   ) 

  (   )     (   ) 

  (   )    (
 

 
) (   )  (   )  

  (   )                   
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 نجد :,وبالتالً   [         ]كثر احتمالا هو مجال القٌمة الأ -4

     ( )(   )  (   )      

     ( )(   )  (   )      

  [       ]وبالتالً ٌكون المجال المطلوب هو : 

 "العدد الصحيح الموجود ضمن المجال" ( )والقٌمة الأكثر احتمالا هً 

 : هووالاحتمال المطلوب 

 (   )  (
 

 
) (   )  (   )       

تمريه : 

حتى نحصل على صورة  (   )كم مرة ٌجب إلقاء قطعة نقود غٌر متزنة ,احتمال ظهور الصورة 

 . (   )حتمال أكبر من با

 :الحل

التوزٌع الحدانً  ( )للمتغٌر العشوائً الدال على عدد مرات ظهور الصورة فإن  ( )إذا رمزنا ب 

  (   )و  (     )بوسٌطٌن 

 : ( )فتكون دالة الاحتمال ل 

  ( )   (   )  (
 

 
)                     

  ( )  (
 

 
) (   )  (   )                        

 :التً ٌكون عندها  ( )تحدٌد قٌمة  والمطلوب هو

 (   )      

   (   )      

   (   )      

 (   )      

 بالتعوٌض بالعلاقة نجد :

(
 

 
) (   )  (   )      

( )( )(   )      

 بأخذ لوغارتٌم الطرفٌن نجد :

    (   )    (   ) 
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  (   )

  (   )
     

     

 أي ٌجب التكرار خمس مرات على الأقل .

 

 

 

 انتهت المحاضرة

 

 لن تنطفئ ببساطت ما دمت تجاهد , تحاول , تريد , وتضيء قلبك كل مرة .!!


