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 علي قبوي دكتور المادة:  ◄ 

 ن المحاضرة: التوزيع الطبيعي والمعياريعنوا                         المحاضرة  :الثامنت◄

 بسم الله الرحمن الرحيم

 التوزيع الطبيعي والمعياري

 مبرهنة

 . (         )   , فإن                 ,وكان   (    )   إذا كان 

 البرهان

 موجبة أو سالبة ( )مطردة )متزاٌدة دوما أو متناقصة دوما( ,حسب قٌمة         إن الدالة 
 مبرهنة سابقة "فً مقرر نظرٌة الاحتمالات"وبالتالً حسب 

  ( )    (   ( )) |(   ( ))
 

 
| 

 : لكن

   ( )       

      ( )  
   

 
 

  
  (   ( ))

 

 
 

 

 
 

  ( )  
 

 √  
  

 
 
 (

   
 )

 

 

 : وبالتالي

  (   ( ))    (
   

 
* 

   (   ( ))  
 

 √  
  

 
 
 (

   
   

 )

 

 

 الإحصاء الرياضي

 دالة الكثافة
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   (   ( ))  
 

 √  
  

 
 
 (

      
  )

 

 

 : نعوض في المبرهنة فنجد

  ( )  
 

 √  
  

 
 
 (

      
  )

 

 |
 

 
| 

   ( )  
 

    √  
  

 
 
 (

      
  )

 

 

 : هي دالة كثافة احتمالية لمتغير عشوائي طبيعي وسيطاه ( )  وهذه الدالة 

 
 
      

 
 

 
      

    (         ) 

نتيجة  :

  ,فإن  (    )   إذا كان 
   

 
  (   ) . 

البرهان  :

  بالتعويض في المبرهنة السابقة

   
 

 
            

 

 
 

 فنجد أن التوزٌع :

       
   

 
 

   (         ) 

    (
 

 
  

  

 
 
 

  
  * 

    (   ) 

: 1ملاحظة 
  نسمً عملٌة إٌجاد 

   

 
 "معايرة"  

: 2ملاحظة 
 , فإن (    )   إذا كان 

  ( )  ⏟
بالمعاٌرة

 (   ) 
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   ( )   (
   

 ⏟  
    (   )

 
   

 
) 

   ( )   (  
   

 
) 

   ( )    (
   

 
) 

)عند النقطة لمتغٌر عشوائً طبٌعً معٌاري  التوزيع الاحتماليةدالة  (  )حٌث 
   

 
). 

وله نفس القانون فً جمٌع الحالات )أكبر تماما,أكبر أو ٌساوي, أصغر  أٌضا لحساب الاحتمال التالً
 "هام للتطبيق بحل التمارين والأمثلة" تماما, أصغر أو ٌساوي(

 ( 

 
 
 
 

 ⏟
طبٌعً(مستمر)

 
 
 
 

 )    ( )    ( ) 

 ⏟
بالمعاٌرة

 ( 

 
 
 
 

  

 
 
 
 

 )    (
   

 
*    (

   

 
) 

 . هً الانتقال من المتغٌر العشوائً الطبٌعً إلى المتغٌر العشوائً المعٌاريالمعايرة 

جدول التوزيع الطبيعي المعياري وطريقة استخدامه  

 إن هذا الجدول ٌعُطً قٌم دالة التوزٌع الاحتمالٌة 
 
بٌن كل  (    )ابتداءً من الصفر وبفاصل  ( )

 قٌمة والقٌمة التً تلٌها .
 

     .....                  
         (   )    ( )   

   (    )       

       
   (    )       

       

 (    )         

 (    )         
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ملاحظة : 
 الرسالة"تم تنزٌل الجدول بجمٌع قٌمه فً المكتبة "جٌل 

 وقد نوّه الدكتور لأهميته للامتحان "هناك سؤال امتحاني اكيد منه"

 نتائج 

 بٌن كل قٌمة والقٌمة التً تلٌها . (    )وبفاصل  ابتداءً من الصفر ( )العمود الأٌسر ٌحوي قٌم  -1

 . ( )السطر الرأسً )الأفقً( ٌحوي المنزلة العشرٌة الثانٌة لقٌم  -2

 قٌم الدالة  -3
 
( )  . ( )هً ملتقى سطر مع عمود المقابل ل   (   )  

( :1مثال )

 . (   ) أوجد  (   )   بفرض أن 

 الحل

 ,وبالتالً : (        )و  (   )فإن  (   )   بما أن 

 (   )  ⏟
بالمعاٌرة

 (
   

 
 

   

 
* 

  (   )   (     ) 

 باستخدام جدول التوزٌع الطبٌعً المعٌاري نجد :

  (   )    (   )         

(: 2مثال )

 . (        ) ,  (        ) ,  (    ) ,أوجد  (     )   إذا كان 

 الحل

 ,ومنه  (         )و  (    )فإن  (     )   بما أن 

  (    )     (    ) 

  (    )  ⏟
بالمعاٌرة

   (
   

 ⏟  
    (   )

 
     

 
) 

  (    )   (     ) 
  (    )      (   ) 

  (    )                  
  (        )   (          ) 
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  (        )  ⏟
بالمعاٌرة

 ( 
 

 
 

   

 ⏟  
    (   )

 
 

 
) 

  (        )   (          ) 
  (        )    (   )    (    ) 

  (        )    (   )  [    (   )] 
  (        )     (   )    

  (        )   (      )           
  (        )     (        ) 

  (        )     (         ) 

  (        )  ⏟
بالمعاٌرة

   (
     

 
 

       

 
 

    

 
* 

  (        )     (       ) 
  (        )    [  (  )    (  )] 

  (        )    [(    ( ))  (    ( ))] 

  (        )      ( )    ( ) 
  (        )                         

 انتهت المحاضرة

 كن لبنة بناء للأمة ..
 بدل أن تكون معول هدم فيها ..


