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 ا  ليفة الحريم المادة:  ةدكتىر ◄

  المثالفات الأولف  عنىان المحاضرة :◄           لحادي  عشرالمحاضرة :ا◄

 :  المحتوى العلمي

 انمثانيات الأونية .تعريف   -1

 مبرهنتان توضحان انتعريف بشكم تفصيهي . -2

 أمثهة . -3

  انمثانيات الأونية 

اذا كان   أنه أولي في   عندئذ نقول عن المثالي  مثالياً في     حلقة ولتكن   لتكن   تعريف :
 إماعندئذ       بحيث   من     لأجل المثاليين 

               

 

أولياً   الشرط اللازم والكافي لكي يكون المثالي    مثالياً في     حلقة ولتكن   لتكن    مبرهنة :

 .               عندئذ يكون إما               هو ان يتحقق ما يلي   في 

 البرهان

الشرط : لزوم وذلك اذا كان                إما  ولنثبت انه   أولي في   بفرض أن المثالي  

             

 وبالتالي يكون      بحيث        ليكن 

(  )(  )  (   )    

 أولي  ومنه بما أن مثالي    لان وذلك

 2البنى الجبرية  
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(  )        اما                              أي     

(  )         أو                            أي     

الشرط :كفاية  .مثالي أولي   ولنثبت أن                إما  أنه لنفرض  

بحيث     عندئذ يوجد عنصر     وبفرض أن       بحيث   مثاليين في     ليكن 

 عندئذ يكون     وليكن     

          

 أولي .  ومنه المثالي     وبالتالي      سيكونحسب الفرض فإنه و     كون  

تذكرة عندئذ تعرف بالشكل :  مثالي في   حلقة و   تعرف حلقة الخارج بأنه اذا كان لدينا    ◄ .

     *       + 

               أيضا   

أولياً   الشرط اللازم والكافي لكي يكون المثالي    مثالياً في   حلقة تبديلية ولتكن   لتكن   مبرهنة :

 منطقة تكاملية .    هو ان تكون حلقة الخارج   في 

 البرهان

الشرط : لزوم منطقة تكاملية .    ولنثبت أن   أولي في   بفرض أن المثالي  

 تبديلية     تبديلية فتكون   بما أن  -

     )حسب التعريف ( وبالتالي يكون لدينا     فإن   اولياً في في    إن -

 (       مثالي    وحلقة    ) حسب مبرهنة سابقة لدينا اذا كان

 حلقة واحدية .    ومنه       هذا يعني أن 

 عندئذ حسب تعريف حلقة الخارج نجد أن     عناصر من الحلقة         ليكن لدينا  -

(   ) (   )  (   )      

 عندئذ إما               أولي فإن   وبما أن       أي 
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ملاحظة : هو الصفر ووجدنا ان احد العناصر مساوياً للصفر (     )

 .منطقة تكاملية    اي لا تحوي قواسم الصفر ومنه فإن 

)حسب تعريف المنطقة التكاملية       منطقة تكاملية عندئذ       بفرض أن  الشرط :كفاية 
     ومنه     اي واحد الحلقة لا يساوي صفرها ( 

(   )عندئذ       بحيث       وليكن لدينا   وبالتالي      

(   ) (   )    

 أي لا تحوي قواسم الصفر فإن  منطقة تكاملية    وبما أن 

                       

 . أولي  المثالي ومنه فإن                عندئذ يكون لدينا 

منطقة تكاملية هو ان   حلقة عندئذ الشرط اللازم والكافي لكي تكون الحلقة     لتكن  ◄ نتيجة:

 .    أولياً في  + *يكون المثالي الصفري 

مثال .  هو أولي في    المثالي برهن أن + *    و       ليكن : 

 الحل 

      يجب أن يكون  و حسب التعريف (   )       (   )  بحيث       ليكن 

    (   ) (   )  (       )    

 يجب أن يكون مساوياً لصفر     المسقط الثاني ل  أن أي

     أو    إما منطقة تكاملية أي لا تحوي قواسم الصفر ومنه   ولكن       أي 

{
  (   )  اذا كان           فان       

  (   ) اذا كان           فان       
 . مثالي أولي   
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مثال .   مثالي أولي في   برهن أن  +   *  حلقة ولتكن  (      )لتكن  :

 الحل 

 وذلك مه خلال الجدوليه التالييه ) شرطي المثالي ( مثالي  لىبرهه اولاً أن 

      

       
      

 زمرة جسئيت . (   )ومىه 

                          ومىه 

 الشرطان محققان ولىثبت ان المثالي اولي . ومىه

      بحيث          وايضاً        لأن    مثالي أولي في   ان 

      أو       إما ومىه 

              
              
              
              
              
              
              

 

 .  فإن أحد العدديه يىتمي الى   أو   ولاحظ مه الجدول اوه عىدما يكون واتج الجداء إما 

 انتهت المحاضرة 

أحمد أبى التىت –لانا شهاب  –إعداد: هلا همج  

              
              
              


