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 علي قبوي دكتور المادة:  ◄ 

 اضرة: ماارن  بعع  اخووا ن المحعنوا                         المحاضرة  :التاسعت◄

 بسم الله الرحمن الرحيم

 سنبدأ معكم أصدقائي في هذه المحاضزة بحل بعض التمارين وسنتعزف على بعض خصائص المتغيراث العشوائيت المستقلت .
تمرين : 

هتغٍر عشوائً ٌدل على أعوار الوصاتٍح الغازٌح الوستخدهح فً كلٍح العلوم ,ولٌفرض أى  ( )ًفرض أى 

 ساعح ,والوطلوب : (   )ساعح واًحراف هعٍاري  (    )له التوزٌع الطثٍعً توتوسط 

 ساعح . (    )هاهً ًسثح الوصاتٍح التً ٌجة أى تثدل تعد  -1

 هي الوصاتٍح . (   )تعد كن ساعح ٌجة أى ًغٍر  -2

 .(           ) أوجد الاحتوال  -3

 الحل

  ⏟    )  ٌتثع التوزٌع الطثٍعً  ( )هي الفرض لدٌٌا 
 

     ⏟
  

+   

 ساعح ,أي : (    )"ٌجة أى تثدل" أي أى عورها أقل هي  -1

 (      )  ⏟
تالوعاٌرج

 (
   

 ⏟  
    (   )

 
         

   
, 

  (      )   (       ) 

  (      )    (     ) 

  (      )      (    ) 

  (      )                  

 . (   )تقرٌبا  (    )أي أن نسبة المصابٌح التً ٌجب أن تبدل بعد 

 من المصابٌح وبالتالً : (   )ساعة نغٌر ( )نفرض أن بعد  -2

 (   )       

 بالمعاٌرة نجد :

 الإحصاء الرياضي

𝜙من الجدول نوجد قٌمة 
Z
(    ) 
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 (
   

 ⏟  
    (   )

 
      

   
,       

  (  
      

   
*       

  
 
(
      

   
*      ⏟

 (  )

 

  
 
(
      

   
*         

(    ) :  نأخذ متوسط القيميتين (    ) وَ                   

  (     ) ومنه لنأخذ القٌمة 

  
 
(
      

   
*     (     ) 

  
 
(
      

   
*   (  )   (     ) 

 
      

   
        

 ساعة               

 من المصابٌح . (   )ساعة نغٌر  (    )أي بعد 

3- 

 (           )  ⏟
بالمعاٌرة

 (
      

   
 
   

 ⏟  
    (   )

 
      

   
, 

  (           )   (            ) 

  (           )   (    )   (     ) 

  (           )   (    )   (   (    )) 

  (           )   (    )   (    )    

  (           )                         

 تقرٌبا . (   )هو  (    )و  (    )احتمال أن ٌكون المصباح بٌن 

(      ) 

  (    )عوضنا بدل 

لأنه لا ٌوجد بالجدول القٌمة 

(    ) 
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تمرين : 

طالبا وبعد إعلان النتائج تبٌن أن درجاتهم التً نالوها تتوزع وفق  (   )تقدم لامتحان مقرر الإحصاء 

الطلاب  ( ), فإذا تم تقسٌم الطلاب إلى ثلاث فئات بحٌث تحوي الفئة  (      ) التوزٌع الطبٌعً 

 (  و  )الطلاب الذٌن نالوا درجات ما بٌن  ( )وتحوي الفئة  (  )الذٌن نالوا درجات تزٌد على 

 والمطلوب : (  )الطلاب الذٌن نالوا درجات أقل من  ( )وتحوي الفئة 

 تعٌٌن عدد الطلاب فً كل فئة . -1

 ة نالها طالب من العشرة الأوائل .ماهً أقل علام -2

 الحل

 متغٌر عشوائً ٌدل على درجة الطالب فً مقرر الإحصاء فٌكون لدٌنا من الفرض  ( )بفرض أن 

   (  ⏟
 

     ⏟
 

+ 

 نسبة الطلاب فً الفئة الأولى )تزٌد درجاتهم على سبعٌن(       -1

 (    )     (    ) 

  (    )  ⏟
بالمعاٌرة

   (
   

 ⏟  
    (   )

 
     

  
, 

  (    )     (   ) 

  (    )     ( ⏟
  

+ 

  (    )                  

 هو : ( )فٌكون عدد الطلاب فً الفئة الأولى 

 طالب                

 نسبة الطلاب فً الفئة الثانٌة :      

 (       )  ⏟
بالمعاٌرة

 (
     

  
 
   

 ⏟  
    (   )

 
     

  
, 

  (       )   (      ) 

  (       )    ( )    (  ) 
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  (       )    ( )  (    ( )) 

  (       )     ( )    

  (       )   (      )           

 هو : ( )فٌكون عدد الطلاب فً الفئة الثانٌة 

 طالب                

 نسبة الطلاب فً الفئة الثالثة :      

 (    )  ⏟
بالمعاٌرة

 (
   

 ⏟  
    (   )

 
     

  
, 

  (    )   (    ) 

  (    )    (  )      ( ) 

  (    )                  

 هو : ( )فٌكون عدد الطلاب فً الفئة 

 طالب                

 العشرة الأوائل من عدد الطلاب الكلً هو :نسبة الطلاب  -2

  

   
 
 

  
 

 طالب من العشرة الأوائل فإن :درجة نالها أقل  ( )وإذا كانت 

 (   )  
 

  
 

    (   )  
 

  
 

 ⏟
بالمعاٌرة

   (
   

 ⏟  
    (   )

 
    

  
,  

 

  
 

    (  
    

  
*  

 

  
 

    (
    

  
*  

 

  
 

   (
    

  
*  

  

  
        

  (      )هً  (      )المقابلة لقٌمة الاحتمال  ( )باستخدام الجدول نجد أن 
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   (
    

  
*   (    ) 

    

  
      

      

 العشرة الأوائل .وهً أقل درجة حصل علٌها طالب من 

                 
      

 
Z
(    )                 

 

 بعض خواص المتغيرات العشوائية الطبيعية المستقلة 

1 متغٌرٌن عشوائٌٌن مستقلٌن ولكل منهما التوزٌع التالً :      إذا كان -

    (     
 ) 

    (     
 ) 

            فإن للمتغٌر العشوائً التالً :  

            ) :    سٌتبع التوزٌع الطبٌعً بوسٌطٌن 
   
    

   
 ) 

 ثابتان حقٌقٌان .   و    حٌث 

 وٌمكن تعمٌم الخاصة بالشكل :

  ∑     

 

   

 (∑    

 

   

 ∑  
   
 

 

   

+ 

متوسط متغٌرات عشوائٌة مستقلة ولها جمٌعا التوزٌع الطبٌعً نفسه ب             إذا كانت  - 2

∑  فإن المتغٌر العشوائً   (  )وتباٌن  ( )   
 
 , سٌكون له التوزٌع الطبٌعً التالً :    

       . (      ) 

 انتهت المحاضرة

 


