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 علي قبوي دكتور المادة:  ◄ 

  (𝟑𝝈ة: القاعدة التجريبيت )قاعدة الاضرن المحعنوا                         عشرة المحاضرة  :الحاديت◄

 بسم الله الرحمن الرحيم

 القاعدة التجزيبيت مبزهىت

 الانحراف المعٌاري(   ) (  )وتباٌنه  ( )متوسطه ٌكون فً مجتمع طبٌعً 

 . [       ]من القٌاسات تقع ضمن المجال         -1

 . [         ]من القٌاسات تقع ضمن المجال         -2

 . [         ]من القٌاسات تقع ضمن المجال         -3

(: 1بزهان )

 فإن : (    )   بفرض أن 

 (         )  ⏟
بالمعاٌرة

 (
     

 
 

   

 ⏟  
    (   )

 
     

 
, 

  (         )   (      ) 

  (         )    ( )    (  ) 

  (         )     ( )    

  (         )   (      )    

  (         )                  

  (         )         

مثال : 

⏟   )   إذا كان 
 

    ⏟
  

طالب  (   )ٌدل على طول طالب جامعة ما وأخذنا عٌنة مؤلفة من  +

    ⏟     )طالب طوله ما بٌن  (  )من هذا المجتمع )الطلاب( فإنه سٌكون هناك 
   

    ⏟     )و  +
   

+  

 الإحصاء الرياضي
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    ⏟     )طالب طولهم ما بٌن  (  )وسٌكون هناك ,
    

    ⏟     )و  +
    

طالب  (  ),وسٌكون هناك  +

    ⏟     )أطوالهم ما بٌن 
    

    ⏟     )و  +
    

+ . 

تطبيق هذي المبزهىت 

لمعرفة فٌما إذا كان المجتمع المدروس ٌتوزع وفقا للتوزٌع الطبٌعً أم لا وذلك بتحدٌد نسبة تستخدم 

̅ ] قٌاسات العٌنة الواقعة فً المجالات     ̅ ̅ ]وَ  [        ̅ ̅ ]وَ  [         ̅    ]  

̅ حٌث :    
∑   
 
   

 
 متوسط العٌنة  

√  و :    
 

   
 ∑ (    ̅)

  
 الانحراف المعٌاري للعٌنة .     

النسب مع النسب المعطاة فً المبرهنة فإذا كانت قرٌبة منها بشكل مقبول قبلنا أن للمجتمع  تقارنو

 التوزٌع الطبٌعً .

 مبزهىاث الىهايت الحديت والتىسيع الطبيعي 

مبزهىت متزاجحت ماركىث 

𝜀)متغٌرا عشوائٌا ٌأخذ قٌما غٌر سالبة عندئذ من أجل  ( )إذا كان   فإن : (  

 (  𝜀)  
 ( )

𝜀
 

مبزهىت متزاجحت تشيبتشيف 

𝜀)محدودان فإنه من أجل كل  (  )وتباٌنه  ( )متغٌرا عشوائٌا متوسطه  ( )إذا   ٌكون : (  

 (|   |  𝜀)  
  

𝜀 
 

تطبيق المتزاجحتيه : 

تأتً أهمٌة متراجحتً ماركوف و تشٌبتشٌف كوننا نستطٌع بوساطتها تحدٌد حدود الاحتمال لمتغٌر 

أو المتوسط والتباٌن معا وذلك دون معرفتنا للتوزٌع  ( ) عشوائً وذلك عند معرفتنا للمتوسط فقط 
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 الاحتمالً لهذا المتغٌر .

تمزيه : 

 (  )افترضنا أن عدد الأجهزة التً تنتجها شركة سٌرونكس أسبوعٌا هو متغٌر عشوائً متوسطه إذا 

 والمطلوب :جهازا ,

 جهازا . (  )أسبوع ما ال ماذا ٌمكنك أن تقول عن احتمال أن ٌتجاوز عدد الأجهزة المنتجة فً  -1

جهازا ,فماذا نقول عن احتمال أن ٌكون  (  )أن التباٌن لعدد الأجهزة المنتجة أسبوعٌا هو إذا علمنا  -2

 جهازا . (  )و  (  )عدد الأجهزة المنتجة لهذا الأسبوع ٌقع ما بٌن 

 الحل

( ) متغٌر عشوائً ٌدل على عدد الأجهزة المنتجة أسبوعٌا فٌكون  ( )نفرض أن      . 

1- 

 (    ⏟
  

)   ( ) 

 حسب متراجحة ماركوث

 (    ⏟
  

)  
  

  
 
 

 
     

2- 

 (       )   (             ) 

 (       )   (|    |⏟    
 

   ⏟
 

+ 

 (       )     (|    |    ) 

 ولكن حسب مبرهنة تشٌبتشٌف :

 (|    |⏟    
 

   ⏟
 

+  (
     

𝜀     
) 

  (|    |⏟    
 

   ⏟
 

+  
 

 
 

 ومنه ٌكون :

 (       )    
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 مبزهىت )قاوىن الأعداد الكبيزة(

متتالٌة من متغٌرات عشوائٌة مستقلة والتً لها جمٌعا التوزٌع نفسه بمتوسط              إذا كانت 

𝜀)محددٌن عندئذ من أجل  (  )وتباٌن  ( )  تكون النهاٌة : (  

   
   

 

(

 
 
|
∑  
 
  |

⏟      
متوسط العٌنة̅ 

 𝜀

)

 
 
   

البزهان 

) لدٌنا :                                   
∑  

 
)  

 

 
 (∑   

 
   ) 

  (
∑  
 
)  

 

 
 ∑(   )

 

   

 

  (
∑  
 
)  

 

 
 ∑( )

 

   

 
 

 
      

 ولدٌنا أٌضا : 

 (
   
 
*  

 

  
  (∑  

 

   

+ 

  (
   
 
*  

 

  
 ∑ (  )

 

   

 

  (
   
 
*  

 

  
 ∑  
 

   

 
 

  
     

  

 
 

𝜀)وبالتالً حسب متراجحة تشٌبتشٌف من أجل   فإن : (  

 (|
∑   
 
  (

∑  
 
)|  𝜀)  

 (
∑   
 
   
 

*

𝜀 
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  (|
∑  
 
  |  𝜀)  

  

 
𝜀 
 
  

 𝜀 
 

 نهاٌة الطرفٌن نجد أن :وبأخذ 

   
   

 (|
∑   
 
  |  𝜀)     

   

  

 𝜀 
 

    
   

 (|
∑  
 
  |  𝜀)    

تطبيق المبزهىت : 

حجم  ( )متوسط التوزٌع الذي تتبعه متتالٌة متغٌرات عشوائٌة مستقلة حٌث أنه كلما كان  هو لتقدٌر

̅̅  المتتالٌة كبٌرا كان  ̅  
∑  

 
 . ( )أقرب إلى  

 انتهت المحاضرة

 ابتسامتل في وجه أخيل صدقة .. وفي وجه صديقل تشعره بمحبتل ..

 وفي وجه عدوك تشعره بقوتل .. لذلل ابتسم 

 

 


