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 هدى شماطدكتورة المادة:  ◄ 

 حل تمارين عنوان المحاضرة :◄         والأخيرة  لسابعة عشرا المحاضرة :◄                    

 

 

 الحل

 (َشكم انذانح انرٙ ذؼثش ػٍ حجى يرٕاص٘ يسرطٛلاخ ٔ ْٙ جذاء أتؼادِ انثلاثح ) انطٕل * انؼشض *الاسذفاع

 (     )        
                         

𝜑(     )                

 ًلجأ إلي المَن المصوى وهضاسٍة لاغشاًج

        𝜑(     ) لأًه إرا كاًد لذٌٍا دالح )هي الفشض (   : (     )     ٔ     

 فٌشكل دالح جذٍذج هي الشكل :  

 (     )    (     )   𝜑(     )               

ًأخز           ثى َٕجذ انُماغ انحشجح َٔسرخذو                       

  (     )    

  (     )    

  (     )    

  (     )    

  4تحليل

 :  1ذوشٍي

    يسافح انصُذٔق  كاَد إرا ًٚكٍ يا أكثش حجًّ ٔانز٘ الأػهٗ يٍ يفرٕح صُذٔق أتؼاد أٔجذ

𝑥 

𝑦 

z 
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 بالعودة إلى المثال :

 (     )         (             ) 
 نوجد المشتقات الجزئية :

  (     )      (     )    
  (     )      (     )    

  (     )      (      )    

  (     )                  

 فينتج لدينا جملة المعادلات  : 𝑧و الثالثة بـ  𝑦و الثانية بـ  𝑥نضرب المعادلة الأولى بـ 

     (      )           [ ] 

     (      )         [ ] 

     (       )         [ ] 

 نجد أن : [ ]و  [ ]بطرح 

   (        )            (    )    
    

 نجد أن : [ ]من  [ ]بطرح 

  (       )    
   (     )                  ( ) 

 ٔ نًا كاٌ    ُٚرج أٌ (  )      

 في المعادلة الأخيرة (  ) &( )نعوض 

                 
                   

   (     ) ٍوكيهٌ أتعاد الرٌ ذحمك الحجن أكثش ها  (     ) 

 

أبعاد  𝒙 𝒚 𝒛لا تنسى أن 

لصندوق و بالتالً لن 

ٌكون أي منها صفراً و 

بالتالً لا نناقش حل 

𝒛المعادلة   𝟎 



[WWW.SYRIAMATH.NET] 

 

 

 Maths_WhatsApp : 0991921144          Facebook_Page : IOM           F.B Group : Syria math-2nd year 
 

3 

 

 

 الحل

  (     ) الذالح الرٌ ذوثل حجن هرواصً الوسرطَلاخ هٌ       

 تًا أَّ يشسٕو داخم لطغ َالص فإٌ يؼادنح انمطغ انُالص فٙ انفشاؽ ْٙ :

  

  
 
  

  
 
  

  
   

                              (     )    
  

  
 
  

  
 
  

  
وهٌه  

             (       )   (     ) شكل الذالح :ً      (     )   

  (       )          (  
  

  
 
  

  
 
  

  
) 

ًثذأ تالاشرماق وًعذم الوشرماخ : 

  (       )     
  

  
     ( ) 

  (       )     
  

  
     ( ) 

  (       )     
  

  
     ( ) 

  (       )    
  

  
 
  

  
 
  

  
  ( ) 

 : 𝒛تـ (3) و ًضشب الوعادلح  𝒚( تـ 2و ًضشب الوعادلح ) 𝒙( تـ 1سٌضشب الوعادلح )

    
  

  
      (  ) 

    
  

  
      (  ) 

 : 2ذوشٍي 

ٔ ًٚكٍ   𝑜𝑥𝑦𝑧أٔجذ أتؼاد يرٕاص٘ انًسرطٛلاخ انز٘ حجًّ أكثش يا ًٚكٍ ٔ جٕاَثّ يٕاصٚح نهًحأس 

 سسًّ داخم يجسى انمطغ انُالص 
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      (  ) 

: ( 𝟏)هي  ( 𝟐)ًطشح 

 
  

  
   

  

  
     

  

  
   

  

  
      

  

  
    ( ) 

: ( 𝟐)هي  ( 𝟑)ًطشح  

 
  

  
   

  

  
     

  

  
   

  

  
      

  

  
     (  ) 

: (𝟒)ًعوض )*( و )**( فٌ 

  

  

  
  

  
 
  

  
 

  

  
  

  
     

  

  
 
  

  
 
  

  
   

   

  
   

    
 

√ 
   

 

√ 
 

 :( )ٔ(  )ذؼثش ػٍ غٕل فٙ يسرطٛم , َؼٕض فٙ  yَشفط إشاسج انسانة لأٌ 

   
  

  
(
  

 
)    

 

√ 
 

   
  

  
(
  

 
)    

 

√ 
 

(
 

√ 
 
 

√ 
 
 

√ 
) 

 

 

 الحل

 :3ذوشٍي 

𝑓(𝑥 𝑦 𝑧) نهذانح انمصٕٖ انمٛى أٔجذ  𝑥  𝑦  𝑧  انُمطح حٛث (𝑥 𝑦 𝑧) 
𝑥          انًؼادنح ذحمك   𝑦  𝑧    
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 الذالح :ًشكل 

 (       )             (       ) 

 ( )                            

 ( )                            
 ( )                             
 ( )                    

 ًجذ : 1هي  2تطشح 

                     

ًجذ :  3و 2هي 

                     

 نُأخز كم ٔاحذج ػهٗ حذٖ        أٔ      إٌ انُماغ انحشجح انرٙ سرحمك إيا 

   {
 
  
             {

 
  

 
(     )⏟    

 

 (      )⏟      
 

 (      )⏟      
 

 (       )⏟      
 

 

          :        ( فٙ  1َؼٕض )
 

 
   

 

 
    

 

 
   (

 

 
 
 

 
 
 

 
) 

 (      )                     :        ( فٙ  2َؼٕض )
 (      )                        :        ( فٙ  3َؼٕض )
 (      )                         :        ( فٙ  4َؼٕض )

 وهٌه أوجذًا أستع ًماط حشجح لٌثَي إى كاًد لصوى أم لا لٌأخز :

                              

والوشرماخ الوخرلفح هعذوهح   :                    
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)نُأخز انُمطح الأٔنٗ 
 

 
 
 

 
 
 

 
) : 

      (
 

 
 
 

 
 
 

 
)      

   |
  
  

|                |
   
   
   

|      

 . وهٌه الٌمطح صغشى ًسثَا  

 : (      )نُأخز انُمطح انثاَٛح 

      (      )       

   |
   
   

|              |
    
    
     

|      

 وهٌه لَسد لصوى .

 : (      )نُأخز انُمطح انثانثح  

      (      )       

   |
   
    

|                |
    
     
    

|      

 وهٌه لَسد لصوى.

 : (      )نُأخز انُمطح الأخٛشج  

      (      )        

   |
    
   

|                |
     
    
    

|      

 وهٌه لَسد لصوى

)أ٘ أٌ انُمطح الأٔنٗ 
 

 
 
 

 
 
 

 
صغشى ًسثَا     (
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 الحل

 ذؼٕظٛٓا ٔ انًسرٕ٘ يؼادنح يٍ   تؼضل انًجاْٛم ػذد ذمهٛم ًٚكٍ تانرانٙ ٔ (     )  أٌ نُفشض
 انثؼذ يشتغ ذشكم انرٙ انذانح سُأخز اٌٜ ٔ , (           )  أٌ نرجذ, انُمطح إحذاثٛاخ فٙ
 :   انُمطح ٔ انًسرٕ٘ يٍ كٛفٛح َمطح تٍٛ

 (     )  (   )  (   )  (   )  

  (   )  (   )  (       )  (   )   
    (   )   (       )                   [ ] 
    (       )   (   )                   [ ] 

 : أٌ َجذ   ػهٗ [ ] ٔ [ ] يٍ كلاا  َمسى

           
           

 :َجًغ ٔ َجذ 5 ب انثاَٛح ٔانًؼادنح 4 ب الأٔنٗ انًؼادنح َعشب

            
   

 
 

.. .الوعادلرَي  تإحذى ًعوض

    (
   

 
)      

    
  

 
        

  

 
 
  

 
        

  

 
    

 

 
 

   ب َؼُٕض

    
 

 
 
  

 
 
 

 
 

(
 

 
 
 

 
  
   

 
) 

  : 4 ذوشٍي

𝑥   يؼادنرّ انز٘ انًسرٕ٘ ٔ (      )𝐴 انُمطح تٍٛ  )يسافح( تؼُذ ألصش أٔجذ  𝑦   𝑧    
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  الحل 

 نُثحث أٔلاا ػٍ انُماغ انحشجح :

  (   )        ( 
    )                  

  (   )        ( 
    )                  

         ٔتالٙ انُماغ انحشجح   َمطح حشجح ل  (   )ٔيُّ     حٛث 

   (   )       ( 
    )        (     ) 

   (   )       ( 
    )        (     ) 

   (   )         ( 
    )      

 (   ) |
  
  

|    

                     (     ) لكي : َمطح ػظًٗ يطهمح . (   )ٔيُّ    (   )    

(  )                           ٔػُذيا :       (   ) 

 (   فشد٘ ٚكٌٕ لًٛح صغشٖ يطهمح )لأٌ انذانح ذثهؾ حذْا الأدَٗ   ُْا إرا كاٌ 

 ( .  صٔجٙ ٚكٌٕ لًٛح ػظًٗ يطهمح )لأٌ انذانح ذثهؾ حذْا الأػهٗ    ٔإرا كاٌ 

 انتهت المحاضرة

   

  : 5 ذوشٍي

𝑓(𝑥 𝑦)حذد انُماغ انمٛى انؼظًٗ انُسثٛح ٔانصغشٖ انُسثٛح نهذانح :     𝑐𝑜𝑠(𝑥  𝑦 ) 

 


