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 هدى شماطالمادة: دكتورة  ◄

 حل تمارةنشنوان المحاضرة :◄                 ادة  شررةالح المحاضرة :◄                   

انبحث انثاوي و ذنك تمهيداً لأن وبدأ في  هاءحم مجمىعت مه انتمازيه لإوو في هري انمحاضسة بقىسى

 انمحاضسة انقادمت ببحث جديد

نتكه ندٌىا اندانة:   انتمسيه الأول:

       

 (   )   
 
   

 
  

       انمشتقات :حد مه بٍه 

  

  
(   ) 

  

  
(   ) 

)                        ما كان مىجىداً مىها حٍث:
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‖ ‖إن و الآن لنحسب المشتقات الاتجاهٌة ))   )) 
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 نعوض :
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 و بشكل  مماثل :

 4تحليل  
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 ��...النهاية غير موجودةأي 

لتكن لدٌنا الدالة:   انتمسيه انثاوي:

       

 (   )  {
(     )    (

 

√     
)     (   )  (   )

                                      (   )  (   )

 

 قابلة للاشتقاق فً كل نقطة من   برهن أن  -1
 

 . 

 لٌسا مستمرٌن فً جوار الصفر.      أثبت أن  -2

 الحل
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 إن 
 

 مفتوحة: 

(   )عىدما  -   عىدئرٍ: (   ) 

  (   )       
 

     
 (     ) (   

 

     
) ( 

  

     
) 

      
 

     
 

  

     
   

 

     
 

ملاحظة إن مجمىع وجداء وتسكٍب دوال مستمسة هى "دانة مستمسة".   ◄

(   )مىجىدة ومستمسة مه أجم أي وقطة    إذاً   (   ) . 

 بىفس انطسيقت: 

  (   )       
 

     
 

  

     
   

 

     
 

(   )مىجىدة ومستمسة مه أجم أي وقطة    إذاً   (   )   . 

(   )قابهة نلاشتقاق مه أجم أي وقطة   فاندانة  بانتاني:  (   ) . 

 

(   )أما عىد  -   فتعطى باندستىز انتانً:  (   ) 

 ( ⏟
 

  ⏟
 

)   (   )     (   )     (   )   √ 
     ( ) 

 نىحسب:

  (   )     
   

 (   )   (   )

 
    
   

     
 
  
  

 
    
    

     
 

  
   

  (   )     
   

 (   )   (   )

 
    
   

     
 
  
  

 
    
    

     
 

  
   

 : ( )واَن نىعىض فً انعلاقة 
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(     )    
 

     
     ( )    ( )   √      

   
(     )    

 
     

√     
 √         

 

     (   ) (   )
→        (   ) 

(   )قابهة نلاشتقاق فً انىقطة  إذاً   (   ) . 

 قابهة نلاشتقاق فً كم وقطة مه  فإن   و   وبانتانً مه 
 

 ...🙈 

 وبهرا وكىن قد اوتهيىا مه انطهب الأول نىىتقم سىياً إنى انطهب انثاوي: -

 "لٌسا مستمرٌن فً جوار الصفر.      أثبت أن  "

  (   )  {

   (   )  (   )

     
 

     
 

  

     
   

 

     
  (   )  (   )

 

 حدٌة. (   )  إن 

   
   

  (   )     
   

  (   )    (   )
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)     

 لأن:   (   )غٌر محدودة وبالتالً غٌر مستمرة فً جوار    إن 

   
   

  (   )    (   ) 

 :   وبنفس الطرٌقة لنتحقق من  -

  (   )  {

   (   )  (   )
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)     

    
   

  (   )    (   ) 

 . (   )غٌر محدودة وبالتالً غٌر مستمرة فً جوار    إذاً 

 ��...غٌر مستمرٌن فً جوار الصفر       وعلٌه ٌكون كلاً من 

انتمسيه انثانث: لٌكن لدٌنا الدالة: 

       
 ( )     (                  ) 

 .(       ) حٌث  (   )  أوجد 

 الحل

    (            )  (       )  (            ) 
   (            )       ( )       ( )            ( ) 

 ثم نعوض النقطة :   سنحسب المشتق الجزئً بالنسبة للمتغٌر 

   ( )  
 

                  
    ( )    

 و بشكل مماثل نجد أن :

   ( )  
 

                  
    ( )    

 

   ( )       ( )               

    (            )                   

 ��و هو المطلوب ...

انتمسيه انسابع: لٌكن لدٌنا الدالة: 

       
   ( )  || ||   

 (        ) 
 . (   )   أوجد 
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 الحل
    (           )  (       )  (                    ) 

   (              )  (    )    (    )       (    )    

 و لنحسب المشتقات :
 :لدٌنا  

 ( )  ‖ ‖  (√  
    

        
 )

 

 (  
    

        
 )
 
  

 نشتق :

   ( )  
 

 
(   )(  

    
        

 )
 
       ( )    ( )

    

 بنفس الاسلوب نجد أن :

   ( )   ( )
 
     

 :و هكذا حتى نجد أن

 

   ( )   ( )
 
    

 
 
 
 نعوض: 

    (   )     
   [                   ] 

  ( )
 
   [                ]   ( )

 
   [∑  

 

   

  ] 

 

 

 المحاضرةانتهت 

 


