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 يحيى قطيشالمادة:  دكتور ◄

   متتالية التوابععنوان المحاضرة: ◄               الخامسة:المحاضرة ◄

 أىلاً بكم أصدقائي سندرس في ىذه المحاضزة :  العلمي :المحتوى 

 .أمثلت عن تقارب الجداءاث-1

 .)تقاربيا  ً تباعدىا –متتالياث التٌابع ) تعاريف -2

 أمثلت .-3

 :( ادزس رقبزة انجداء انغٍس مىزًٍ ثم اَجدي فً حبل انزقبزة :1)مثال 
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 وأخر مززبنٍخ انجداءاد انجزئٍخ : 
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   ( )       

          ثبثذ اَنس :   c حٍث  

 3التحليل  
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   ( )     

   
  
        

   
 

          انىٍبٌخ مُجُدح َمحدَدح 
     َثبنزبنً انجداء مُجُد َ قٍمزً          

∏            أَجد قٍمخ انجداء 2)مثال 
    

    
 
    ):

 انحم:

 ذكرة :            ت

         
 

   نىشكم انجداء انجزئً 

   ∏
(   )(      )

(   )(      )
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انىٍبٌخ مُجُدح َمحدَدح َثبنزبنً انجداء مزقبزة َقٍمزً  
 

 
   . 

 :(3)مثال 

∏        أَجد قٍمخ انجداء
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𝑎  𝑏  (𝑎  𝑏)(𝑎  𝑎𝑏  𝑏 ) 

𝑎  𝑏  (𝑎  𝑏)(𝑎  𝑎𝑏  𝑏 ) 
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∏ ادزس رقبز ة انجداء: (4)  مثال .  
 

  
/ 

        حٍث     

∑ولاحظ أن 
 

  
 
       لأوٍب مزسهسهخ زٌمبوٍخ  َ مزجبعد عىدمب      مزقبزثخ مه أجم     

∏ ثبنزبنً انجداء  .  
 

  
/ 

 .    مزقبزة مه أجم       

 التقارب الشزطي ًالتقارب المطلق للجداء الغيز منتو

∏وقُل عه  انجداء غٍس انمىزًٍ    
 
اوً مزقبزة ثإطلاق اذا َفقط إذا  كبوذ انمزسهسهخ انزبثعخ نهقٍم     

∑انمطهقخ نهمزسهسهخ       
 
 مزقبزثخ  ثإطلاق .     

∑*أمب إذا كبوذ انمزسهسهخ       
 
∏مزقبزثخ  شسطٍبً فإن انجداء غٍس انمىزً        

 
 مزقبزة شسطٍبً.    

 

∏ ادزس رقبز ة انجداء: مثال .  
(  )   

 
/ 

       حٍث     

∑ولاحظ أن 
 

 
 
  انجداء مزقبزة شسطٍبً.⇐مزقبزثخ شسطٍبً       

 متتالياث التٌابع 

تعريف : حدَدٌب :     مززبنٍخ رُاثع حقٍقٍخ معسفخ عهى مجبل مب     +( )  * نزكه  ◄

  ( )    ( )     ( )          

    َ      إوٍب مزقبزثخ  +( )  * وقُل عه مززبنٍخ انزُاثع◄

 َوكزت:  مه انمجبل   إذا َفقط إذا كبوذ مزقبزثخ كمززبنٍخ عددٌخ مه أجم كم 

   
   

  ( )   ( )             

 .   عهى   ( ) مززبنٍخ مزقبزثخ )وقطٍبً(  مه اندانخ  انٌَقبل حٍىئرٍ أن 
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رزجبعد عىدٌب      إذا َجدد قٍمخ َاحدح  عهى الأقم    عهى  إوٍب مزجبعدح +( )  *وقُل عه انمززبنٍخ  ◄

 انمززبنٍخ .

 . انزً رزقبزة عىدٌب انمززبنٍخ ثمىطقخ انزقبزة   وسمً مجمُعخ قٍم ◄

إوٍب مزقبزثخ مه دانخ     انمعسفخ عهى انمجمُعخ انجزئٍخ  +( )  *وقُل عه مززبنٍخ انزُاثع  ◄ تعريف أخر :
 طجٍعً      عدد    مه انمجبل    َنكم     إذا َفقط إذا َجد نكم  ( ) انىٍبٌخ 

(  )  |ثحٍث ٌكُن :    (  )|  (    )     أي أن :      لأجم كم مه    

( )    -   ,     حٍث +( )  *نزكه ندٌىب مززبنٍخ انزُاثع  1) مثال   
   )

 ( )     
   

  ( )     
   

   {
            
                 

 

 َوجد أن جمٍع حدَد ٌري انمززبنٍخ -   ,وجد أن انمززبنٍخ مزقبزثخ وقطٍبً عهى 

              

 (   أمب ربثع انىٍبٌخ ٌُ مىقطع أي )غٍس مسزمس عىد  -   ,  ًٌ رُاثع مسزمسح عهى 

( )  حٍث  +( )  *نزكه مززبنٍخ انزُاثع  2) مثال  
 

   
  َ    ,   ,  ) 

 ( )     
   

  ( )     
   

 

   
 {
                
                

 

فًٍ مزقبزثخ وقطٍبً , َ كمب أوً ولاحظ أن جمٍع حدَد ٌري انمززبنٍخ 
 

  
 
 

   
رُاثع مسزمسح إلا أن ربثع    

( ) انىٍبٌخ   {
          

                 
 غٍس مسزمس عىد انصفس 

   
   

 ( )     ( )    

( )   حٍث +( )  *  نزكه ندٌىب مززبنٍخ انزُاثع 3) مثال  
 

    
   َ       ,   ,  ) 

 ( )  {
                      

                        
 

    انزقبزة ٌُ رقبزة وقطً َدانخ انىٍبٌخ رعبوً اوقطبع عىد 

 ( حٍث : +( )  *:  نزكه ندٌىب مززبنٍخ انزُاثع 4) مثال
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  ( )  

{
 
 

 
 

 

   
 | |   

     | |   
   

 
    | |   

 

  ,     -    حٍث 

( ) وأخر ربثع انىٍبٌخ            ( )           

 َمىً انزقبزة وقطً.

 عىدرعبوً اوقطبع    عهى  َد انمززبنٍخ ًٌ رُاثع غٍس مسزمسحَحد  ربثع انىٍبٌخ ٌُ ربثع مسزمس عهى 

            (         ) 

 

 
 انتهت المحاضرة 

ناريمان  جلو  –باسل أبو عيسى  –وفاء شيخ سالم إعداد:  


