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 نايف طليالمادة:  دكتىر ◄

 المتتاليات عنىان المحاضرة: ◄                 السادسة :المحاضرة ◄                      

 أهلاً بكم أصدقائي في هذه المحاضرة :  :المحتوى العلمي 

 بتتمت ما أخذناه في المتتالياث سنقوم 

 المتتالياث

تعريف: تقارب متتالية : 

                 اذا تحقق:     بأنها متقاربة من    +  *نقول عن المتتالٌة 

تطبٌق على الأمثلة السابقة 

   متباعدة            
   

      

   متباعدة       
   

        

   متقاربة             
   

 
 

 
    

   متقاربة     
   

 |
(  ) 

 
| فإنه     )نأخذ الحد العام بالقٌمة المطلقة، إذا كان موجب أو سالب عندما    

 ٌسعى للصفر( 

   متباعدة           
   

        

   متباعدة    
   

عدد فردي ٌكون   وإذا كان   عدد زوجً ٌكون الجواب   )إذا كان   غٌر معٌن  (  ) 

  (  الجواب 

(  )                اي:
 {

فردي            

زوجً                        
   

   1تحليل  
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المفهوم الهندسي لتقارب: 

 

 

 

)أي مجال مفتوح ٌحتوي الصفر(   إذا كانت من أجل أي جوار لـ   أنها متقاربة من     +  *نقول عن المتتالٌة 
 فإن هذا الجوار)المجال( ٌحتوي على جمٌع عناصر المتتالٌة باستثناء عدد محدود منها.

التعريف الجبري:  

             
           |    |    

          

           

 خواص المتتاليت:

 اذا كانت المتتالٌة متقاربة فأن نهاٌتها وحٌدة.-1

 فهً محدودة ولكن العكس لٌس بالضرورة . ةاذا كانت المتتالٌة متقارب -2

 فئن:  مخقاسبت مه     +  *وكاوج انمخخانٍت   مخقاسبت مه     +  *إرا كاوج انمخخانٍت  -3

    مخقاسبت مه     +     * 

    مخقاسبت مه    +     * 

    مخقاسبت مه     +     * 

   مخقاسبت مه     +   *فئن انمخخانٍت   مخقاسبت مه     +  *إرا كاوج 

   
   

        
   

       

 {
  

  
}
   

مخقاسبت مه  
 

 
    و      حٍذ  

         √   √         فئن:     و   مخقاسبت مه     +  *إرا كاوج انمخخانٍت  -4

 فئن:      و        بحٍذ مخقاسبخان مخخانٍخان     +  *و     +  *نخكه  -5
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 أهم النهاياث الشهيرة:
1- 

   
   

   

{
 
 
 

 
 
 
| |                مخقاسبت                    

                      متقاربة                  

         متباعدة    ( زوجً)      

                                      ( فردي)      

| |        متباعدة                    

{
  
  

                                           

 

2-                                    
 

  
                 

3-               
 

          √ 
 

               

 

4- 

   
   

  

  
              

5-        (  
 

 
)
 
     

6-  

   
    

   

 
   

7- 

   
    

               | |    
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11- 

   
   

   

 
 
 
 

   

   
   

   
( 
 
   )

 
 

    

 تتمات في المتتاليات:

 انكبش ارا ححقق : ًاوها لا مخىاهٍت ف +  *انمخخانٍاث انلامخىاهٍت فً انكبش :وقىل عه انمخخانٍت

   
   

|  |     

*(  )  +   *  + * + 

 مخقاسبت. فئوهاارا كاوج انمخخانٍت مخىاقصت ومحذودة  مه الادوى 

{
( )

   
}  

 

 
 
 

 
 
 

 
      

{
(   )

 
}    

 

 
 
 

 
 
 

 
 
 

 
           

 مخقاسبت .+  *مخقاسبت فان +  *ارا كاوج انمخخانٍت  -6

 مخباعذة.+  *مخباعذة فان انمخخانٍت +  *ارا كاوج انمخخانٍت -7

 فئن:         وكان     +  *،     +  *،     +  *إرا كان نذٌىا رلاد مخخانٍاث  -8

   
   

      
   

     

 . مخقاسبت مه     +  *أي ان انمخخانٍت 
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سشدي مزم :    :ثنهمخخانٍاهىاك رلارت أوماط 
 

 
 مزم انمخشاكبت.   + (  )*فشوع مزم:   

 ذودة فئوها مخقاسبت.ارا كاوج انمخخانٍت مطشدة ومح-9

 فئوها مخقاسبه.ارا كاوج انمخخانٍت مخزاٌذة ومحذودة مه الاعهى  -11

 فئن:  مخقاسبت مه     +  *إرا كاوج انمخخانٍت -11

   
   

          
   

                

 عىذئزٍ:  مخقاسبت مه     +  *إرا كاوج انمخخانٍت  -12

   
   

     
   
   

   

 انمخخانٍاث انغٍش مخىاهٍت مه انصغش:

 اوها لا مخىاهٍت فً انصغش +  *وقىل عه انمخخانٍت 

   
   

     

مبرهنت: لا مخىاهٍت فً انصغش فان  +  *و   محذودة +  *ارا كاوج  

   
   

        

 ملاحظاث:

   
   

√   √    
   

   

   
   

          
   

                

   
   

     
   
   

   

   
   

            
   

   

ملاحظت:  انحذود انى عىاصش انمخخانٍت لا ٌؤرش عهى حقاسب او حباعذ انمخخانٍت.حزف او اضافت عذد مىخه مه  اار

}أربج أن انمخخانٍت  
 

 
.+   *مخقاسبت مه انصفش مه حعشٌف انخقاسب بهغت {   تمرين :
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الحل:  

}انمخخانٍت  نحكى
 

 
 مخقاسبت مه انصفش ارا ححقق انششط :{

 ε              |
 

 
  |    

 ارا وجعم 

 
 

 
               

 

 
 

   وخخاس :  
 

 
 وعىض فً انخعشٌف.   مه صحت انمخشاجحت: نهخأكذ         

 ε        
 

 
        |

 

 
   |  

 

 
 
 

  
   

 ارا:

 

 
   

 انتهت المحاضرة 

 عاتكة فيحان*مؤمنة أندورة  *سارة شهاب : إعداد

 تنسيق : محمد أنس القساز 

 


