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 وائل أبو ريشةالمادة:  دكتور ◄

 ستو الم  عنوان المحاضرة: ◄                  لسادسةا :المحاضرة ◄                      

 أْلاً بكى أصدقائٙ سُدزض فٙ ْرِ انًحاضسة عٍ:  :المحتوى العلمي 

 أْى انًعادلاث فٙ انًستٕ٘. -1
 بعد َقطت عٍ يستٕ٘ . -2
 تعسٚف انبعد. -3
 تًازٍٚ -4

 ْايت نهًعادلاث فٙ انًستٕ٘:حالاث 

                      :Pاَطلاقا يٍ انًعادنت انعايت نهًستٕ٘

 :َٙلاحع يا ٚه

 فًعادنت انًستٕ٘ تصٛح يٍ انشكم:     -1

            

  ًٓا ٚكٌٕ:ظَٔا
⃗⃗ ⃗⃗   لاٌ يسكباث انشعاع   ́ َحصم عهٗ يستٕ٘ ٕٚاش٘         ⃗ 

⃗⃗ ⃗⃗ عهٗ انًحٕز  ⃗ 

  يعدٔيت ٔبانتانٙ شعاع   ́ 
⃗⃗ ⃗⃗    ́ ٕٚاش٘ انًحٕز Pفانًستٕ٘  ́ ٚعايد  ⃗ 

 فًعادنت انًستٕ٘ تصبح بانشكم:    -2

            

  ًٓاظَٔا
⃗⃗ ⃗⃗  . ́ عُدئر َحصم عهٗ يعادنت يستٕ٘ ٕٚاش٘ انًحٕز         ⃗ 

 انشكم: فًعادنت انًستٕ٘ تصٛح يٍ     -3

            

   آًظَا
⃗⃗ ⃗⃗  . ́  عُدئر َحصم عهٗ يعادنت يستٕ٘ ٕٚاش٘ انًحٕز        ⃗ 

              فًعادنت انًستٕ٘ تصٛح يٍ انشكم:     -4

   هندسة تحليلية  
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 ْٔٙ يعادنت يستٕ٘ ًٚس بًبدأ الاحداثٛاث.

ٕاش٘ يستٕٖ ْٔٙ يعادنت يستٕ٘ ٚ         فأٌ        اذا كاٌ  -5

  oxyالاحداثٛاث 
يعادنت يستٕ٘ تٕاش٘ يستٕٖ          يعادنت انًستٕ٘         -6

 oyzالاحداثٛاث 

مثال:  oxyٕٔٚاش٘ انًستٕ٘           انًازة يٍ انُقطت  Pيعادنت انًستٕ٘ دأٔج 

 الحل

  فأٌ انُاطى  انًستٕ٘ ْٕ       فأٌ  oxyبًا أَّ ٕٚاش٘ 
⃗⃗ ⃗⃗  ⃗        

  
⃗⃗ ⃗⃗  ⃗                  

            َفسض َقطت كٛفٛت 

    
⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗     

(          ⃗⃗ )                        ⃗⃗  

       

 بعد َقطت عٍ يستٕ٘:

ًَٛص  Pعٍ انًستٕ٘    فأٌ حساب بعد      نتكٍ َقطت يٍ انفساغ تُتًٙ نهفضاء انثلاثٙ 

           فأٌ بعد       -1حانتٍٛ :

 .   عهٗ    يسقظ    ٔنتكٍ      -2

َقٕو     عٍ انًستٕ٘  ٔلاٚجاد انعلاقت انتٙ تعطٙ بعد َقطت    لا تقع فٙ انًستٕ٘     بحٛث 

 .  عهٗ انًستٕ٘    ْٙ يسقظ َقطت  بإٚجاد انُقطت  

    عُدئر ٚكٌٕ انًتجّ 
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  يحًٕل عهٗ انُاظى ٔبانتانٙ ٚعطٙ انجداء انداخهٙ بانشكم : ⃗ 

    
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗   ‖    

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖  ‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖      

    
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗    ‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖      
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    بًا أٌ 
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  يحًٕل عهٗ ⃗  ⃗⃗ ٔيُّ:         فاٌ انصأٚت بًُٛٓا تسأ٘ انصفس ٔبانتانٙ  

  ‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖=    
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗   

  
    
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗  

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

 
(   
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗     

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)    ⃗⃗ ⃗⃗  

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

 
(   
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  )  (   

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  )

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

    ٔبًا أٌ :
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  اذا    

 
(   
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  )   

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
  

(   
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  )

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

|     |

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

        
|     |

‖  ⃗⃗ ⃗⃗  ‖
 

يثال: ويوازي المستوي:         توي يمر من النقطة أوجد معادلة مس 

 ́                 

 ثم أحسب البعد بٌن المستوٌٌن :

 الحل

  ⃗⃗            يفية نفرض نقطة ك                 ⃗⃗

    ⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗     

(            ⃗ )                         ⃗    

                        

                 

 ́ عن المستوي احسب البعد بين المستويين :بعد عن المستويين هو بعد نقطة عن المستوي 
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 (   ́)   (   ́)  
|  ́   |

‖  ⃗⃗ ⃗⃗ ‖
 

 
|           |

√        
 

  

  
 

مثال: احسب لبعد بٌن المستوٌٌن: 

             

            

 الحل

   
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗                              

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗           

بما أن : 
 

 
  

 

 
           غٌر مرتبطان خطٌا" ٌعنً غٌر متوازٌان فالبعد بٌنهما صفر.  

البعد: تعريف ملاحظة: أقصر مساحة بٌن مجموعة النقاط ونقطة. هو 

        {   (      )     } 

 مجموعة نقاط      و                    محموع بعد     

  ظٌفةو

          هً مسقط           ٌحقق  Pأوجد معادلة مستوي -1

 متعامدة مثنى مثنى        التً تجعل المستوٌات     αعٌن -2

              

              

                

 انتهت المحاضرة 

محمد أنس القسازتنسيق: *رزان عثمانمؤمنة أندورا  رغد السويد* : إعداد   


