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      علً قبوي المادة: دكتور ◄

 خواص الاستمرار عنوان المحاضرة: ◄                السادست :المحاضرة ◄

 أهلاً بكم أصدقائي سىدرس في هذي المحاضزة :  :العلمي المحتوى 

 بزهان إحدى خواص الاحتمال. -1
 مبزهىاث هامت. -2
 خاصيت الاستمزار مه الأعلي و الأدوي. -3
   خاصيت الاستمزار للقياس الاحتمالي. -4

 

خاصت :

 فإٌ:  أحداز يٍ            إذا كاَد 

 (        )   (  )   (  )   (  )   (     )   (     ) 
  (     )   (        ) 

البزهان: 

 ,        -   ,   (     )-    
      ٌَّ          ٔ نُفسع أَّ

  (  )   (  )   (     ) 

  (  )  , (  )   (  )   (     )-   (   (     )) 
 

  (  )   (  )   (  )  , (     )   (     )   (     )  

  (        )- 

 نظرية الاحتمالات

𝑃(𝐴 ) 
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  (  )   (  )   (  )   (     )   (     )   (     )    

  (        ) 

 حدز ٔ نكٍ سُكرفً تٓرا انًثال  ٔ ًٌكٍ ذعًًٍٓا يٍ أجم 

(     )  (     )           
 يرثاٌُاخ))يرساجحاخ احرًانٍح((

 ٌَّ  ٔجدَا أ

 (     )   (  )   (  )   (     ) 

 

  (     )   (  )   (  ) 

 )هامت(     مبزهىت 

 عُدئر فإٌ :  يررانٍح يعدٔدج يٍ الأحداز          إذا كاَد   

 (⋃  

 

   

)  ∑ (  )

 

   

 

البزهان : ◄              َشكم الأحداز انرانٍح :           

                
      (     )             

  

      ⋃
                       

   

   

 

 يرُافٍح يثُى يثُى ٔأٌ :    (  )الأحداز ٌعُدئر َلاحظ أ

                      

 0  0  0 
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  ⋃    ⋃          

   (⋃  

   

)   (⋃  

   

)  ∑ (  )

   

 

                   ٔتًا أٌ:       

 : حسة خٕاص الاحرًال انسئٍسٍح

 ∑ (  )

   

 ∑ (  )

   

 

 فُجد أٌ :       

 (⋃  

 

   

)  ∑ (  )

 

   

 

 

                      (⋂   
 
   )    ∑  (   ) 

مبزهىت     

:  (⋂      )     (⋂   
 
   )     (⋃    

 
   )              البزهان ◄

  ٌحسة دٔيٕزغا                                             

  حسة يثسُْح ساتقح :

 (⋃   

 

   

)  ∑  (   )

 

   

 

               

 ( :1ثى َجًع نهطسفٍٍ )  ( فرقهة إشازج انًرساجحح-َضسب تإشازج )

  (⋃    
 

   
)   ∑    

 

   

      (⋃    
 

   
)    ∑   
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 (⋂   

 

   
)    ∑ (   )

 

   

  

ذعسٌف :

 أَٓا يطسدج إذا كاَد غٍس يرُاقظح أي   يٍ       (  )َقٕل عٍ يررانٍح يٍ الأحداز  

(               ) 

 (            )أٔ غٍس يرزاٌدج 

 أي أٌ:  ٔ َٓاٌرٓا حدز يٍ 

     
   

       

 )) هامت ودورة سابقت((  زايد مبزهىت الاطزاد المت

 أي أٌ:   )يرزاٌدج(يٍ أحداز غٍس يرُاقظح   يررانٍح يٍ الأحداز                نركٍ  

  عُدئر ًٌكُُا أٌ َكرة                ٔكاٌ                 

⋃    

 

   

                

    (     )  (     )  (       )    
 فإٌ    +       *    ٔ سثة ذُافً ْرِ الأحداز

 ( )   (⋃  

 

   

)     
   

 (  ) 

((تدعى خاصية الاستمرار من الأدنى )) 

 البرهان 

 غٍس يرُاقظح فإٌ:    بما ان المتتالٌة 
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⋃فًٍكٍ كراتح                     

    (     )  (     )     (       )    

 تًا أٌ الأحداز : يرُافٍح يثُى يثُى ٔيُّ :    +       *

 (⋃  

 

   

)   (  )   (     )     (       )    

       , ( )   (     )     (       ) تًا أٌ :     -  

    
   

, (   (     )  (     )   (       ) )- 

      (     ) ٔنكٍ ندٌُا :      (       )    

⋃)  ٔتانرانً َجد أٌ :      )         (  )         

 ملاحظت:

 حال انًررانٍح انًطسدج غٍس انًرُاقظح ٌكٌٕ فً 

 ⋃  

 

   

    
   

   

حسة  انًثسُْح   (    
   

  )     
   

 (  ) 

 ذدعى خاطٍح الاسرًساز نهقٍاس الاحرًانً انجًعً انراو.

 مبزهىت الاطزاد المتىاقص )) هامت ودورة سابقت(( 

 اي ان :   متتالٌة غٌر متزاٌدة باطراد ) متناقصة ( من احداث      +  *لتكن 

⋂  وكان (            )    
 
 فإن :    

 (⋂      )         (  )  

 )) تدعى خاصية الاستمرار من الاعلى ((
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 البرهان 

  )غٌر متزاٌدة فإن متممات    بما ان المتتالٌة 
 ستكون غٌر متناقصة اي  ( 

(  
    

     
  ) 

 وبالتالً حسب المبرهنة السابقة )) الاطراد المتزاٌد (( فإن :

       (  
 )   (⋃   

 
   )   ( )   

⋃)ولكن حسب قانون دومورغان :             
  

   )  (⋂   
 
   )  

 (⋃   
  

   )   (⋂   
 
   )     (⋂   

 
   )  ( )  

 (  
 )     (  )  ( ) 

 فنجد ... (( ))فً  ( )و  ( )نعوض كل من 

   (⋂   
 
   )        ,   (  )-           (  )  

  (      )     
   

 (  ) 

 ملاحظت:

 ٌكٌٕ  يٍ الأحداز     (  )فً حانح يررانٍح غٍس يرزاٌدج 

⋂      
   

  

 

   

 

 ٌكٌٕ حسة يثسُْح الاطساد انًرُاقض ٔ

 (        )         (  ) 

الاستمرار للقياس الاحتماليخاصية  

 فإن :  متتالٌة مطردة ))متزاٌدة او متناقصة باطراد (( من احداث      (  )إذا كانت 

 (    
   

  )     
   

 (  ) 

 تتحقق هذه المساواة فقط فً حالة الاستمرار.

 )) البرهان غير مطلوب ولله الحمد (( برهنة التكافؤ في النهايات في الاحتمالاتم
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 احتمالٌا  عندئذٍ الشروط الأربعة التالٌة متكافئة: فضاء   (     )لٌكن لدٌنا 

(1 متتالٌة من الاحداث متنافٌة مثنى    +  *قٌاس احتمالً جمعً تام اي اذا كانت  

 فإن :  مثنى من  

 (⋃   
 
   )  ∑  (  ) 

     

(2 فإن :  متتالٌة غٌر متناقصة من     +  *إذا كانت  

 (⋃   
 
   )         (  )  

(3 فإن :  متتالٌة غٌر متزاٌدة من احداث     +  *إذا كانت  

 (⋂   
 
   )         (  )  

⋂وكان   متتالٌة غٌر متزاٌدة )) متناقصة (( من احداث     +  *إذا كانت     
 
      4)

(  )         فإن :                             0 
 

 انتهت المحاضرة 

 
 

 نهى حبشيت –ولاء المبخر  –إعذاد: خذيجت الرفاعً 

 

 

 


