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 خليل يحيىالمادة:  دكتور ◄

  حل وظائف عنوان المحاضرة: ◄                الخامست عشر :المحاضرة ◄

 أهلاً بكم أصدقائي سندرس في هذه المحاضزة :  العلمي :المحتوى 

  تمارين الوظائف السابقةحل  -1

𝑟ترهه ان: انسؤال الأول:  =
1

𝑥.𝑦
2𝑦𝑑𝑥عامم تكميم نهمعادنة انتفاضهية   + 𝑥𝑑𝑦 = 0 

 انحم:

𝜕 (   )

𝜕 
= 2                

𝜕 (   )

𝜕 
=   

 "انمعادنة غير تامة ونكه متجاوسة"

= ومىه نىتاكد مه ان: 
1

 . 
 هو عامم انتكميم انمىاسة وتضرب طرفي انمعادنة وجد  

 

 .  
2   +

 

 .  
   = 0 

2

 
  +

 

 
  = 0 

 فان انمعادنة أصثحت تامة ويمكه انتأكد مه ذنك:ومىه 

𝜕 (   )

𝜕 
= 0 =

𝜕 (   )

𝜕 
 

⇒   (   ) = ∫ (   )  +  ( ) = ∫
2

 
  +  ( ) 

= 2   ( ) +  ( ) ( ) 

 وجد:   تالاشتماق تانىسثة ل 

  1 المعادلات التف اضلية



[WWW.SYRIAMATH.NET] 

 

 

 Maths_WhatsApp : 0991921144             Facebook_Page : IOM               F.B Group : Syria Math – 2nd Year  
 

2 

  

  
= 0 +   ( ) =  (   ) 

 وجد:  (   ) وطاتك مع 
 
( ) =

1

وكامم 
⇒   ( ) =   | |  

 وتانتاني: ( )في انمعادنة  ( ) وعوض ليمة 

𝐹  𝑥 𝑦 = 2 𝑙𝑛 𝑥 + 𝑙𝑛 𝑦          "هو انحم انعاو" 

-------------------------------------------------------------------------------------------------- 

اوجد انحم انعاو نهمعادنة انتفاضهية الاتية: انسؤال انثاوي: 

                      𝑥4 + 𝑦4 𝑑𝑥 −  𝑥𝑦3 𝑑𝑦 = 0 
 انحم: 

 (   ) =  4 +  4  ⇒
𝜕 (   )

𝜕 
=   3 

 (   ) =   3  ⇒
𝜕 (   )

𝜕 
=  3  

(   )  انمعادنة متجاوسة وغير تامة ومىه فإن انشرط:  +   (   )  0 
 ( 4 +  4)  −  (  3)   0 

𝜇محمك ومىه يكون عامم انتكميم يعطى تانشكم:  =
1

     
 

  +    ⇒ ( 5 +   4 −   4) =  5  ⇒ 𝜇 =
 

 5
 

 وتانتاني وضرب طرفي انمعادنة تعامم انتكميم:

⇒ (
 

 
+
 3

 4
)  − (

 3

 4
)  = 0 

 ومىه أصثحت انمعادنة تامة 

-------------------------------------------------------------------------------------------------- 

                    𝑦  𝑥2𝑦2 + 2 𝑑𝑥 + 𝑥  2 − 2𝑥2𝑦2 𝑑𝑦 = 0 
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 انحم:

( 2 3 + 2 )  + (2 − 2 3 2)  = 0 

⇒
𝜕 (   )

𝜕 
=   2 2 + 2          

𝜕 (   )

𝜕 
= 2 −   2 2  

 ومىه أصثحت انمعادنة غير تامة وغير متجاوسة ومىه يكون عامم انتكميم مه انشكم:

𝜇 =
 

  −   
=

 

  3 3
 

 ومىه تضرب طرفي انمعادنة تعامم انتكميم وجد: 

(
 

  
+

2

  3 2
)  + (

2

  2 3
−

2

  
)   = 0 

  ومىه أصثحت انمعادنة تامة 

 (   ) = ∫ (   )  +  ( ) = ∫(
 

  
+

2

  3 2
)  +  ( ) 

 

 
  | | −

2

   2
+  ( ) . ( ) 

   وشتك تانىسثة نـ 

𝜕 (   )

𝜕 
=

2

   2
+   ( ) 

 (   ) تانمطاتمة مع 

2

   2
+   ( ) =

2

  2 3
−

2

  
 ⇒   ( ) =

 

  
−

2

  
 ⇒  ( ) =

 

  2
−
2

 
  | |  

  ( )وعوض في 

         ⇒
1

3
  | | −

2

3   +
1

   −
2

3
"وهو انحم انعاو نهمعادنة"   | |  

------------------------------------------------------------------------------------------------- 

  اوجد انحم انعاو وانشاذ نهمعادنة          𝑦 = 𝑥𝑝 −
4

27
𝑝3 

 انحم:
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=  (             تـ   )وعوض كم     ( )  

= "وهو انحم انعاو"             −
4

27
 3 

 +   ( ) = 0     ⇒   ( ) = −
 

2 
 3    ⇒     ( ) = −

 

  
 2 

 =
 

  
 2    ⇒     =

 

2
√  

 فىحصم عهى انحم انشاذ ( )وعوض في 

𝑦′ =
 

2
 𝑥 

--------------------------------------------------------------
------------------------------------ 

                             2  𝑥 − 𝑦 𝑑𝑥 + 𝑑𝑦 = 0 

 انحم:

  

  
=

−2( −  )

 
 

− وفرض  -1  =   
−           وفاضم انطرفيه -2

  

  
=

  

  
 

 ⇒
  

  
=  −

  

  
 ⇒  −

  

  
= −2   

⇒
  

  
=  + 2  ⇒    ( + 2 ) =    

 ⇒    =
  

 + 2 
 ⇒   =   ( + 2 ) +   

--------------------------------------------------------------
------------------------------------ 

                              𝑦 =
3𝑥−𝑦

2
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 الحل:

  

  
=

  −  

2
 

= نفرض ان    − =  وبمفاضلة الطرفين       −     نقسم المعادلة على    

  

  
=  −

  

  
 ⇒

  

  
=  −

  

  
 ⇒   −

  

  
=

 

2
 

 معادلة قابلة لفصل المتحولات 

  

  
=  +

 

2
 ⇒

 +  

2
=

  

  
 ⇒  2  = ( +  )   ⇒  2

  

 +  
=    

⇒                   :        نعوض قيمة     = 2   | +  |  

 = 2   | + (  −  )| 

---------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

                                    𝑦 =
3

2𝑥−5𝑦
 

 الحل:

= نفرض ان  2 − =  وبمفاضلة الطرفين     2  −     

    نقسم على 

⇒
  

  
= 2 −

   

  
 ⇒

  

  
= 2 −

 

 
 ⇒

  

  
=

2 −  

 
 ⇒   =

2 −  

 
   

⇒    = (2 −
 

 
)    

نكامل
⇒   = 2 −    | |  

 فنحصل على الحل العام   نعوض قيمة 

 = 2(2 −   ) −    |2 −   | 

---------------------------------------------------------------------------------------------- 

 انتهت المحاضرة 

يد*عُلا الدالاتياريا عبم إعداد: 


